
ðÅÒ×ÁÑ ×ÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é. æ. ûÁÒÙÇÉÎÁ
ôÒÅÔØÑ õÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ

Ç. íÏÓË×Á, 3 ÁÐÒÅÌÑ 2005 ÇÏÄÁ

8 { 9 ËÌÁÓÓ
1. ÷ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÅ ÐÑÔØ ÕÇÌÏ× ÐÏ 90�, Á ÏÄÉÎ ÕÇÏÌ | 270�

(ÓÍ. ÒÉÓÕÎÏË). ó ÐÏÍÏÝØÀ ÌÉÎÅÊËÉ ÂÅÚ ÄÅÌÅÎÉÊ ÒÁÚÄÅÌÉÔÅ ÅÇÏ ÎÁ
Ä×Á ÒÁ×ÎÏ×ÅÌÉËÉÈ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ.

2. äÁÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ ABCD. ðÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ AB, ÐÅ-
ÒÅÓÅËÁÅÔ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ ÕÇÌÏ×A ÉC × ÔÏÞËÁÈ P ÉQ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÇÌÙ ADP É ABQ ÒÁ×ÎÙ.

3. ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AB ×ÙÂÒÁÎÙ ÔÏÞËÉ K É L
ÔÁË, ÞÔÏ AK = BL, Á ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC | ÔÏÞËÉ M É N ÔÁË, ÞÔÏ
CN = BM . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ KN + LM > AC.

4. äÁÎ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËABCDEF , × ËÏÔÏÒÏÍAB=BC,CD =
= DE, EF = FA, Á ÕÇÌÙ A É C | ÐÒÑÍÙÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
ÐÒÑÍÙÅ FD É BE ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ.
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5. ÷ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ×ÐÉÓÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÏÞ-

ËÕ P ÔÁËÕÀ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ AP , BP É CP Ó ÄÁÎ-
ÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ ÒÁ×ÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØ-
ÎÉËÁ.

6. ðÕÓÔØ A1, B1, C1 | ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC,
I | ÃÅÎÔÒ ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ × ÎÅÇÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. C2 | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ
ÐÒÑÍÙÈ C1I ÉA1B1, C3 | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ CC2 ÉAB.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ IC3 ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÐÒÑÍÏÊ AB.
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1. äÁÎ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. ðÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØ-

ÎÁÑ BC, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏÒÏÎÙ AB É AC × ÔÏÞËÁÈ M É P ÓÏÏÔ×ÅÔ-
ÓÔ×ÅÎÎÏ. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÉÉ ÔÏÞÅË M É P ÒÁÄÉÕÓ ÏËÒÕÖÎÏ-
ÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ BMP , ÂÕÄÅÔ ÎÁÉÍÅÎØÛÉÍ?

2. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ AB ×ÙÂÒÁÎÙ ÔÏÞËÉ C É D.
XY | ÄÉÁÍÅÔÒ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÊ ÞÅÒÅÚ ÓÅÒÅÄÉÎÕ K ÈÏÒÄÙ CD. ôÏÞËÁ
M | ÐÒÏÅËÃÉÑ ÔÏÞËÉ X ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ AC, Á ÔÏÞËÁ N | ÐÒÏÅËÃÉÑ
ÔÏÞËÉ Y ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ BD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ M , N É K ÌÅÖÁÔ
ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

3. ABCDE | ÐÒÁ×ÉÌØÎÙÊ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉË. ôÏÞ-
B

A

D E

C
B′ËÁ B0 ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÁ ÔÏÞËÅ B ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÑÍÏÊ

AC (ÓÍ. ÒÉÓÕÎÏË). íÏÖÎÏ ÌÉ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁÍÉ, ÒÁ×-
ÎÙÍÉ AB0CDE, ÚÁÍÏÓÔÉÔØ ÐÌÏÓËÏÓÔØ?

4. ÷ ÐÉÒÁÍÉÄÕ, ÏÓÎÏ×ÁÎÉÅÍ ËÏÔÏÒÏÊ ÓÌÕÖÉÔ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ,
ÍÏÖÎÏ ×ÐÉÓÁÔØ ÓÆÅÒÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÙ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÅÅ ÐÒÏÔÉ-
×ÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÂÏËÏ×ÙÈ ÇÒÁÎÅÊ ÒÁ×ÎÙ.
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5. ÷ÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁABC ×ÙÂÒÁÎÁ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁM .

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ MA + MB + MC 6 max(AB + BC;BC +
+AC;AC +AB).

6. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÒÏ×ÅÄÅÎÙ ÛÅÓÔØ ÐÒÑÍÙÈ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÄÌÑ
ÌÀÂÙÈ ÔÒÅÈ ÉÚ ÎÉÈ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÞÅÔ×ÅÒÔÁÑ ÉÚ ÜÔÏÇÏ ÖÅ ÎÁÂÏÒÁ ÐÒÑ-
ÍÙÈ ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ×ÓÅ ÞÅÔÙÒÅ ÂÕÄÕÔ ËÁÓÁÔØÓÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.
ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ×ÓÅ ÛÅÓÔØ ÐÒÑÍÙÈ ËÁÓÁÀÔÓÑ ÏÄÎÏÊ É ÔÏÊ ÖÅ ÏËÒÕÖ-
ÎÏÓÔÉ?


