Śşňňż śšěŕěŋěľ ĺ ůĺśńă Ąěřŋşńńĺ: ŕőśńě ŕřőňěęşšőůŋőčő ťĺŋĺÿă

Ěź-ě ő ňşńĳšĺŋőňĺăńĳŋżţ łő¡ťťĺűĺěŋšăţ

Ŋĺłšő ŋě ŕżšăńś£ ŕřěďńőęĺšĳ ĺŋšěřŕřěšăűĺĺ ďń£ . . . {ŋőňĺăńĳŋżţ łő¡ťťĺűĺěŋšőć. Śńěďş¿źĺě ďćě ğăďăůĺ śőďěřęăš ďőćőńĳŋő ğăąăćŋżě ĺŋšěřŕřěšăűĺĺ.

19. (Čĺŕőšěğă Ťřĺňăŋă Ďăľśőŋă) Ŕşśšĳ a_1, . . . , a_n | ŋěőšřĺűăšěńĳŋżě űěńżě ůĺśńă. Ďőłăęĺšě, ůšő śćőąőďŋżľ ůńěŋ ć ∏ 16i6=j6n(1 �^{xj}xi )^{aj} řăćěŋ^{(a1+...+an}a1,... ,an^). 20˝_. Ďőłăęĺšě, ůšő^(n_k^)_q śőćŕăďăěš ś ůĺśńőň_k { ňěřŋżţ ŕőďŕřőśšřăŋśšć ć_n { ňěřŋőň ŕřőśšřăŋśšćě ŋăď łőŋěůŋżň ŕőńěň F_q .

Ĺğćěśšŋő ńĺ Ćăň řěÿěŋĺě, ŋě ĺśŕőńĳğş¿źěě ÀŚşňňż śšěŕěŋěľ ĺ . . . Á?

Ćăň ŕřěďńăčăěšś£ ŋě šőńĳłő ŕőŕřőąőćăšĳ ŋăľšĺ ¡ńěňěŋšăřŋőě řěÿěŋĺě, ŋő ĺ ŕřěďńăčăšĳ śćőĺ ğăďăůĺ . . .

21. (ŕřěďńőęěŋă Ő. Čőńĳąěřčőň ĺ Ň. Ńěćĺŋżň) Ŕşśšĳ n | űěńőě ůĺśńő, ă p | ŕřőśšőě ůĺśńő, ąőńĳÿěě 2. Ďőłăęĺšě, ůšő ∑ k>0 (_{2n+1}

k(p�1)^) ďěńĺšś£ ŋă^p. (Şďőąŋő śůĺšăšĳ, ůšő^{(n}k^) = 0 ŕřĺ^{n < k}.)

ζ { ťşŋłűĺ£: ćěźěśšćěŋŋă£ ĺ p { ăďĺůěśłă£

Ć śńěďş¿źĺţ ğăďăůăţ ŕřěďśšăćńěŋż ŋěłőšőřżě řěğşńĳšăšż, łăśă¿źĺěś£ šăł ŋăğżćăěňőľ ζ { ťşŋłűĺĺ Řĺňăŋă ζ(s) = ∑ n¿1 1 n^s .

22. Ďőłăęĺšě śńěďş¿źěě řěłşřřěŋšŋőě śőőšŋőÿěŋĺě (k > 1): k∑ i=0 ( 2k 2i ) B_{2i}B_{2k}�_{2i} = (1 � 2k)B_{2k}.

23. Ŕşśšĳ f(m, n) = 1 mn^{2k}�^1 + 1 m^{2k}�^1n

+^1_2^{2k}

�2_∑ j=2 1 m^j n^{2k}�^j

. Ďőłăęĺšě, ůšő

f(m, n) � f(m + n, n) � f(m, m + n) = ∑ 0<2j<2k 1 m^{2j} n^{2k}�^{2j} .

24. İľńěř ďőłăğăń, ůšő ∑ n¿1^1n^2 =^{π2}6 . Ŕőńĳğş£śĳ ¡šĺň řěğşńĳšăšőň, ćżůĺśńĺšě^∑k¿1^1n2k ďń£ ćśěţ űěńżţ

k. (Őšćěš ćżřăęăěšś£ ůěřěğ ůĺśńă Ąěřŋşńńĺ.)

25˝_. Ŕőŕřőąşľšě őąž£śŋĺšĳ śńěďş¿źĺě řăćěŋśšćă: (ă) 1 + 2 + . . . = �^1_{12} (ą) 1^2 + 2^2 + . . . = 0 (ć) 1^n�^1 + 2^n�^1 + . . . = �^{Bn}_n , čďě n |űěńőě ůĺśńő, ąőńĳÿěě 1.

26. Ŕşśšĳ űěńżě ůĺśńă m, n ĺ ŕřőśšőě ůĺśńő p šăłőćż, ůšő 2m ŋě ďěńĺšś£ ŋă p � 1, ă 2m � 2n ďěńĺšś£ ŋă p^N (p �1) ďń£ ŋěłőšőřőčő űěńőčő N. Ďőłăęĺšě, ůšő ůĺśńĺšěńĳ ďřőąĺ (1� p^{2m}�^1)^{B2m}_{2m} �(1� p^{2n}�^1)^{B2n}_{2n} ďěńĺšś£ ŋă p^{N+1}. (İšő őğŋăůăěš, ůšő Àp { ăďĺůěśłă£ ζ { ťşŋłűĺ£ ŋěŕřěřżćŋăÁ.)