Ůĺśńă Łăšăńăŋă ĺ ěśšěśšćěŋŋżě őšőąřăęěŋĺ£: ŕőśńě ŕřőňěęşšőůŋőčő ťĺŋĺÿă 3. (w) Ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ űěńżţ ůĺśěń a_1, . . . , a_n, čďě 0 6 a_i 6 n � i ĺ ěśńĺ őďŋőćřěňěŋŋő i < j, a_i > 0, a_j > 0 ĺ a_{i+1} = � = a_j�_1 = 0, šő a_i + i < a_j + j

0 0 0 0 1 0 1 0 0 2 0 0 1 1 0

(x) Ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ űěńżţ ůĺśěń a_1, . . . , a_n čďě 1 6 a_i 6 i ĺ ěśńĺ a_i = j, šő a_i�_p 6 j � p ŕřĺ 1 6 p 6 j � 1

1 1 1 1 1 2 1 1 3 1 2 1 1 2 3

(y) Ŕěřěśšăŋőćłĺ a_1, . . . , a_n ůĺśěń 1, 2, . . . , n, šăłĺě ůšő ŋě śşźěśšćşěš i < j < k ś a_j < a_k < a_i (À312-ĺğąěčă¿źĺěÁ ŕěřěśšăŋőćłĺ)

1 2 3 1 3 2 2 1 3 2 3 1 3 2 1

Őŕřěďěńěŋĺě. Śšăŋďăřšŋă£ n-šăąńĺűă đŋčă | ¡šő šăąńĺűă ś ŋěćőğřăśšă¿źĺňĺ ďńĺŋăňĺ śšřőł, ğăŕőńŋěŋŋă£ ůĺśńăňĺ 1, . . . , n (łăęďőě ćśšřěůăěšś£ őďĺŋ řăğ), ŕřĺůěň ůĺśńă ć śšřőłăţ ĺ śšőńąűăţ ćőğřăśšă¿š.

Ŕřĺňěřż śšăŋďăřšŋżţ 6-šăąńĺű đŋčă:

1 2 3 1 2 4 5 1 2
4 5 3 6 3 5
6 4 6

(z) Ŕăřż (P, Q) śšăŋďăřšŋżţ n-šăąńĺű đŋčă őďĺŋăłőćőľ ťőřňż ś ŋě ąőńěě ůěň ďćşň£ śšřőłăňĺ

1 2 3 1 2 3 1 2 1 2 1 2 1 3 1 3 1 2 1 3 1 3
                   3 3 3 2 2 3 2 2

(~) Ŕşšĺ ŋă łńěšůăšőľ ąşňăčě ĺğ (0, 0) ć (n+1, n+1), şďőćńěšćőř£¿źĺě şśńőćĺ¿ 2(ś_1) ĺ šăłĺě, ůšő ŋĺłăłőľ čőřĺğőŋšăńĳŋżľ őšřěğőł ŕşšĺ ŋě ğăłăŋůĺćăěšś£ ŋă ŕř£ňőľ y = x � 2

5. Ďőłăęĺšě, ůšő ěśńĺ śşźěśšćşěš śŕőśőą řăğąĺšĳ ůĺśńă 1, 2, . . . , k ŋă n + 1 ŋěğăűěŕńěŋŋżţ čřşŕŕ, ŋĺ őďŋă ĺğ łőšőřżţ ŋě śőďěřęĺš ďćşţ ŕőśńěďőćăšěńĳŋżţ ůĺśěń,^1 šő k 6 2n + 1. Őŕřěďěńěŋĺě. Ůĺśńă Ŋăřă£ŋż N_{n,k} őŕřěďěń£¿šś£ ťőřňşńőľ^2 N_{n,k} = 1 n ( n k )( n k � 1 ) . 6. Ďőłăęĺšě, ůšő łőńĺůěśšćő ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšěľ ĺğ 2(c_2) řőćŋő ś k ťřăčňěŋšăňĺ ‘1 -1’ śőśšőĺš ĺğ N_{n,k} ¡ńěňěŋšőć.

7. Ĺğ ŕřěďżďşźěľ ğăďăůĺ £śŋő, ůšő ďń£ łăęďőčő n 1 n ( n 1 )( n 0 ) + 1 n ( n 2 )( n 1 ) + � +^1_n^{(n}^{)( n}_n �_1^) = cn.

Ćżćěďĺšě ĺğ ŕőśšřőěŋŋżţ ąĺěłűĺľ ěźě łăłĺě-ŋĺąşďĳ šőęďěśšćă ŕřő ůĺśńă (_n k ) , c_n, . . . 1Łăł ć 3(p) 2Ňż ĺśŕőńĳğşěň śšăŋďăřšŋőě őąőğŋăůěŋĺě ın k ȷ = n!

k!(n � k)!