ŔŘĹŇĚŘŻ ŠŘĂŊŚŰĚŊĎĚŊŠŊŻŢ ŮĹŚĚŃ ğăďăůă ŕřěďńőęěŋă Ăřłăďĺěň Śłőŕěŋłőćżň, ŕřěďśšăćń£ěšś£ ĺň ĺ Ĺńĳěľ Ŋĺłőłőÿěćżň (ł. 201-2)

Řěÿěŋĺ£ ććőďŋżţ ğăďăů.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 1. Ŕřĺćěďěň řěÿěŋĺě ŕşŋłšă (a) (řěÿěŋĺ£ ŕşŋłšőć bcd ăŋăńőčĺůŋż). Ŕşśšĳ λ = p/q ĺ q = q_1 · 2^k, čďě q_1 > 0 ŋěůěšŋő. Šőčďă

2^k 2^{s!} ≤ |qλ_s − p| = |(qλ_s − p) − (qλ − p)| = q|λ − λ_s| < 2q 2^{(s+1)!} , ůšő ŋěćőğňőęŋő ŕřĺ ďőśšăšőůŋő ąőńĳÿĺţ s.

Şłăğăŋĺě ł ďřşčőňş řěÿěŋĺ¿: şňŋőęĳšě řăćěŋśšćő λ = p/q ŋă q · 2^{q!}, ă řăćěŋśšćő μ = p/q ŋă q · 2^{2q} . Şłăğăŋĺ£ ł ğăďăůě 2. Şłăğăŋĺě ł (a) şęě ďăŋő. Şłăğăŋĺě ł (b): ae^2 + be + c = 0 ćńěůěš ae + be^{−1} = −c.

Şłăğăŋĺ£ ł ğăďăůě 3. Ěśńĺ f(λ_s) = 0, šő ĺğ šěőřěňż Ąěğş ćżšěłăěš, ůšő λ řăűĺőŋăńĳŋő. Ŕő¡šőňş f(λ_s) ≠ 0. Ůĺśńő f(λ_s) ŕřěďśšăćń£ěšś£ ć ćĺďě ďřőąĺ śő ğŋăňěŋăšěńěň 2^{2s!}. Ğŋăůĺš, f(λ_s) ≥ 2^{−2s!}. Ďń£ ďőłăğăšěńĳśšćă őűěŋłĺ |f(λ_s)| < C_1(λ − λ_s) řăśśňőšřĺšě |(rλ^2_s + qλ_s + p) − (rλ^2 + qλ + p)|. Ŕřĺ ąőńĳÿĺţ s őűěŋłĺ ŕşŋłšőć (b) ĺ (c) ŕřőšĺćőřěůăš ďřşč ďřşčş, ůšő ćńěůěš ŕşŋłš (d). Ďřşčőě řěÿěŋĺě ňőęŋő ŕőńşůĺšĳ, şňŋőęĺć řăćěŋśšćő rλ^2 + qλ + p = 0 ŋă ąőńĳÿş¿ śšěŕěŋĳ 2.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 4 ăŋăńőčĺůŋő řěÿěŋĺ¿ ğăďăůĺ 3.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 5 ŕő£śŋ£ěš ĺďě¿ ¡ńěňěŋšăřŋőčő ďőłăğăšěńĳśšćă šřăŋśűěŋďěŋšŋőśšĺ ůĺśńă μ Ňăńěřă. Ŕő£śŋĺň

ĺďě¿ řěÿěŋĺ£ ŋă śńěďş¿źěň ŕřĺňěřě. Ďőłăęěň, ůšő ůĺśńő ν =^∞P_{n=0} 10^{−2n} = 0, 11010001000000010..._{10} ŋě £ćń£ěšś£

łőřŋěň łćăďřăšŋőčő şřăćŋěŋĺ£ x^2 − bx − c = 0 ś űěńżňĺ łő¡ťťĺűĺěŋšăňĺ b ≥ 0 ĺ c. Ŕşśšĳ, ŋăŕřőšĺć ν^2 = bν + c ďń£ ŋěłőšőřżţ űěńżţ ůĺśěń b ≥ 0 ĺ c. Ć ďěś£šĺůŋőľ ğăŕĺśĺ ůĺśńă bν + c ďőśšăšőůŋő ďăńěłő śŕřăćă ŕőśńě ğăŕ£šőľ ŋěŋşńěćżě űĺťřż řăśŕőńăčă¿šś£ ’śčşśšłăňĺ’ őłőńő ŕőğĺűĺľ ś ŋőňěřăňĺ ćĺďă 2^n. Łăęďżľ śčşśšőł ĺğőąřăęăěš ůĺśńő b, ŋăŕřĺňěř ďń£ b = 17: 17ν + c = . . . , 87170017000000170 . . .017 . . . . Ňěęďş šăłĺňĺ ’śčşśšłăňĺ’ ŋěŋşńěćżţ űĺťř řăśŕőńőęěŋż ŋşńĺ. Ś ďřşčőľ śšőřőŋż,

ν^2 =

∞X_{k,l=0 10−2}k_{−2}l_{= 0, 0121220...122020002000000012...10.}

Ŕő¡šőňş ć ğăŕĺśĺ ůĺśńă ν^2 ďőśšăšőůŋő ďăńěłő ŕőśńě ğăŕ£šőľ śşźěśšćş¿š ŋěŋşńěćżě űĺťřż, řăśŕőńăčă¿źĺěś£ őłőńő ŕőğĺűĺľ ś ŋőňěřăňĺ ćĺďă 2^k + 2^l, čďě k ≠ l. Ă ć ůĺśńě bν + c ŋă ¡šĺţ ŕőğĺűĺ£ţ śšő£š ŋşńĺ. Ŕőńşůěŋŋőě ŕřőšĺćőřěůĺě ŕőłăğżćăěš, ůšő ν^2 ≠ bν + c.

Ć ďőłăğăšěńĳśšćě ğăďăůĺ 5 ŕřĺňěŋ£ěšś£ šă ęě śăňă£ ĺďě£.

Ŕşśšĳ, ŋăŕřőšĺć, μ^2 = bμ + c ďń£ ŋěłőšőřżţ űěńżţ b ≥ 0 ĺ c. Ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ ůĺśńă bμ + c ďőśšăšőůŋő ďăńěłő ŕőśńě ğăŕ£šőľ ěďĺŋĺűż řăśŕőńăčă¿šś£ őłőńő ŕőğĺűĺľ ś ŋőňěřăňĺ ćĺďă 2^n, ĺ ňěęďş šăłĺňĺ ’śčşśšłăňĺ’ ŋěŋşńěćżţ űĺťř (ĺğőąřăęă¿źĺňĺ ůĺśńő b) řăśŕőńőęěŋż ŋşńĺ. Ă ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ ůĺśńă μ^2 ďőśšăšőůŋő ďăńěłő ŕőśńě ğăŕ£šőľ ěďĺŋĺűż řăśŕőńăčă¿šś£ őłőńő ŕőğĺűĺľ ś ŋőňěřăňĺ ćĺďă 2^k + 2^l, š.ě. ’ůăźě’, ůěň ć ůĺśńě bμ + c. Ŕő¡šőňş μ^2 ≠ bμ + c.

Şłăğăŋĺ£ ł ğăďăůăň 6 ĺ 7 śőďěřęăšś£ ć şśńőćĺ£ţ ğăďăů 11 ĺ 12.

Ğăňěůăŋĺě. Ăŋăńőčĺůŋő ňőęŋő řăğőąřăšĳ śńşůăľ b < 0. Ć śńşůăě ŋăńĺůĺ£ őšřĺűăšěńĳŋżţ łő¡ťťĺűĺ¡ŋšőć ňőęŋő ĺśŕőńĳğőćăšĳ ’ďćőĺůŋş¿ śĺśšěňş śůĺśńěŋĺ£’, ć łőšőřőľ ć łăůěśšćě űĺťř ďőŕşśłă¿šś£ ňĺŋşś ěďĺŋĺűż (ĺ ć łőšőřőľ ŕő¡šőňş ŕřěďśšăćńěŋĺě ůĺśěń ŋěőďŋőğŋăůŋő). Ćňěśšő ¡šőčő ňż ďőňŋőęăěň őąě ůăśšĺ ¡šőčő řăćěŋśšćă ŋă ďőśšăšőůŋő ąőńĳÿş¿ śšěŕěŋĳ ďćőľłĺ śŕěűĺăńĳŋőčő ćĺďă ĺ řăśśňăšřĺćăěň ĺţ ďřőąŋżě ůăśšĺ. Ďăńěě ňż ďőłăęěň, ůšő ć ńěćőľ ůăśšĺ ŕőńşůĺšś£ ůĺśńő, ąńĺğłőě ł őďŋőňş ĺğ łőŋűőć őšřěğłă [0, 1), ă ć ŕřăćőľ ůăśšĺ | ůĺśńő, ďăńěłőě őš łőŋűőć.

Řěÿěŋĺ£ őśšăńĳŋżţ ğăďăů.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 8.a. Ŋě £ćń£ěšś£ ŋĺ řěďłőľ, ŋĺ řăğřěęěŋŋőľ (ń¿ąőě ŋăšşřăńĳŋőě ůĺśńő ąőńĳÿĺň łőńĺůěśšőň śŕőśőąőć ŕřěďśšăćĺňő ć ćĺďě śşňňż k ŋăšşřăńĳŋżţ ůĺśěń).

Řěÿěŋĺě ğăďăů 8.b ĺ 8.c.

Ğďěśĳ ňż ŋăňěšĺň ďőłăğăšěńĳśšćő šőčő, ůšő ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ {3^n} řěďłă£ ĺ řăğřěęěŋŋă£. İšő řăśśşęďěŋĺě ďőśńőćŋő ŕřőţőďĺš ďń£ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšěľ c^n (c ŋăšşřăńĳŋőě ≥ 2) ĺ n!. Ŕőńŋőśšĳ¿ ďőłăğăšěńĳśšćő ŕřőćěďěŋő ďń£ śńşůă£ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ 2^n ć řěÿěŋĺ£ţ ğăďăů 11.cd ĺ 12.a).

Ůšőąż ďőłăğăšĳ, ůšő łőńĺůěśšćő śŕőśőąőć ŕřěďśšăćĺšĳ ďăŋŋőě ŋăšşřăńĳŋőě ůĺśńő ć ćĺďě śşňňż k śšěŕěŋěľ šřőľłĺ ŋě ŕřěćőśţőďĺš ŋěłőšőřőľ łőŋśšăŋšż, ğăňěšĺň, ůšő ń¿ąőě šăłőě řăğńőęěŋĺě ŕőńşůăěšś£ ĺğ śšăŋďăřšŋőčő (ğăŕĺśĳ ć šřőĺůŋőľ śĺśšěňě śůĺśńěŋĺ£) ďăńĳŋěľÿĺň řăğńőęěŋĺěň ŋěłőšőřżţ śńăčăěňżţ (3^n = 3^{n−1} +3^{n−1} +3^{n−1}). Šăłĺň őąřăğőň, şšćěřęďěŋĺě ďőśšăšőůŋő ďőłăğăšĳ ďń£ ůĺśěń ćĺďă 3^n. Őśšăńőśĳ ğăňěšĺšĳ, ůšő ć řăğńőęěŋĺĺ ůĺśńă 3^n ňőčşš ćśšřěůăšĳś£ šőńĳłő śńăčăěňżě 3^{n−k}, . . . , 3^n.

Typeset by AMS-TEX 1

Ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ 3^n řăğřěęěŋŋă£. Ŕřĺ ťĺłśĺřőćăŋŋőň k ŕřěďž£ćĺň ďăńěłő őšśšő£źĺě ďřşč őš ďřşčă łřăśŋżě ůĺśńă. Řăśśňőšřĺň ůĺśńő 3^{n+k} + · · · + 3^{n+1}. Ńěčłő ďőłăğăšĳ, ůšő ąńĺęăľÿĺě łřăśŋżě ůĺśńă őšśšő£š őš ŋěčő ŋă řăśśšő£ŋĺě ŋě ňěŋĳÿě 3^n.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 11.c Ĺśłőňőě ůĺśńő śŕőśőąőć řăćŋő ůĺśńş šěţ r, ďń£ łőšőřżţ n − 2^r ∈ U_q . Ŕşśšĳ n = 2^{wk} + 2^{wk}�^1 + .. + 2^{w1} , čďě w_k > w_{k−1} > · · · > w_1 ≥ 0 ĺ k ≤ q. Ňőęŋő śůĺšăšĳ, ůšő r ≤ w_k (ĺŋăůě n − 2^r < 0). Ďőśšăšőůŋő ďőłăğăšĳ, ůšő ďń£ ń¿ąőčő i = 1, 2, . . . , k − 1, łőńĺůěśšćő ĺśłőňżţ r ŋă ŕřőňěęşšłě [w_i + 1, w_{i+1}] ŋě ŕřěćőśţőďĺš q. Ďőłăęěň ¡šő şšćěřęďěŋĺě ďń£ i = k − 1 (ďń£ őśšăńĳŋżţ i ďőłăğăšěńĳśšćő ăŋăńőčĺůŋő).

Ěśńĺ r = w_k šő n − 2^r = 2^{wk}�^1 + · · · + 2^{w1} ∈ U_{k−1}.

Ěśńĺ r = w_k − 1 > w_{k−1}, šő n − 2^r = 2^{wk −1} + 2^{wk}�^1 + · · · + 2^{w1} ĺňěěš k ěďĺŋĺű ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ. Ěśńĺ r = w_k − 2 > w_{k−1}, šő n − 2^r = 2^{wk −1} + 2^{wk −2} + 2^{wk}�^1 + · · · + 2^{w1} ĺňěěš k + 1 ěďĺŋĺűş ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ. . . . Ěśńĺ r = w_k − (q − k + 1) > w_{k−1}, šő n − 2^r = 2^{wk−1} + · · · + 2^{wk −(t−k)} + 2^{wk}�^1 + · · · + 2^{w1} ĺňěěš q ěďĺŋĺű ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ.

Ěśńĺ w_k − (q − k + 1) > r > w_{k−1}, šő n − 2^r ĺňěěš ąőńěě q ěďĺŋĺű ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ. Ĺšăł, ŋă ŕřőňěęşšłě [w_{k−1}, w_k − 1] ŕőďţőď£źĺţ r ŋě ąőńěě q − k ≤ q. Ğŋăůĺš ěśńĺ w_k − ((t − 1) − k + 1) > r > w_{k−1}, šő n − 2^r ĺňěěš ąőńěě t − 1 ěďĺŋĺűż ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ. Ĺšăł ŋă ŕřőňěęşšłě [w_{k−1} + 1, w_k] ŕőďţőď£źĺţ r ŋě ąőńěě (t + 1) − k ≤ t. Ćśěčő šăłĺţ ŕřőňěęşšłőć k − 1 ≤ t. Ğŋăůĺš ćśěčő śŕőśőąőć ŋě ąőńěě t^2.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 11.d Ďőłăęěň őűěŋłş ďń£ c_n(t) ŕő ĺŋďşłűĺĺ ŕő t. Ďń£ t = 1 şšćěřęďěŋĺě ćěřŋő (ŋşęŋő ćğ£šĳ c_n = 1). Ŕşśšĳ ďń£ t = q şšćěřęďěŋĺě ćěřŋő. Šőčďă μ^q = P_{n∈Uq} c_n2^{−n}, čďě c_n ∈ Z, |c_n| < D ďń£ n ∈ U_q ĺ c_n ≥ 1 ďń£

n ∈ U_q − U_{q−1}. Ŕőśłőńĳłş ŕřĺ śńőęěŋĺĺ 2^r (r ∈ Z, r ≥ 0) ĺ n ∈ U_q ŕőńşůăěšś£ ůĺśńő (2^r + n) ∈ U_{q+1}, šő

μ^{q+1} = μμ^q = ( ∞X_{r=0 2−2}r_{)(} X_{n∈Uq cn2−n) =} X_{y∈Uq+1 c′y2−y,} čďě c^′_y = X{c_n | n ∈ U_q, y − n = 2^r ďń£ ŋěłőšőřőčő r ∈ Z, r ≥ 0}.

Ŕő¡šőňş c^′(y) ∈ Z. Ŕő ğăďăůě 7.a ćś£łőě c^′_y ěśšĳ śşňňă ŋě ąőńěě ůěň (q + 1)^2 ůĺśěń c_n. Ŕőśłőńĳłş |c_n| < D, šő |c^′_y| < D^′ = D(q + 1)^2. Ń¿ąőě ůĺśńő y ∈ U_{q+1} − U_q ŋěńĳğ£ ŕřěďśšăćĺšĳ ć ćĺďě y = 2^r + n, čďě n ∈ U_{q−1}, r ∈ Z, r ≥ 0, ŋő ňőęŋő (ŋě ňěŋěě ůěň őďŋĺň śŕőśőąőň) ŕřěďśšăćĺšĳ ć ćĺďě y = 2^r + n, čďě n ∈ U_q − U_{q−1}, r ∈ Z, r ≥ 0. Śńěďőćăšěńĳŋő, c^′_y ≥ 1 ďń£ łăęďőčő y ∈ U_{q+1} − U_q. Ĺŋďşłšĺćŋżľ ŕěřěţőď őąőśŋőćăŋ.

Őąőğŋăůĺň ůěřěğ c^{q+1}_s łő¡ťťĺűĺěŋš ŕěřěď 2^s = 2^{2k +n}, čďě k ≥ 0, k ∈ Z, n ∈ U_q. Šőčďă ŕőńşůĺň:

c^{q+1}_s ≤ c^t_n(q + 1)^2 ≤ (q!)^2(q + 1)^2 ≤ ((q + 1)!)^2.

Ŕşśšĳ a = max{a_1, a_2, . . . , a_t}. Šőčďă ďń£ ń¿ąőčő n ∈ U_k − U_{k−1}

d_n = a_kc^k_n + a_{k+1}c^{k+1}_n + · · · + a_tc^t_n < a(t!)^2(t − k + 1).

Śńěďőćăšěńĳŋő ůĺśńă d_n őčřăŋĺůěŋż ŋěłőšőřżň ŕőńőęĺšěńĳŋżň ůĺśńőň D (ğăćĺś£źĺň őš t ĺ f, ŋő ŋě őš n).

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 12.a. Ŕőńőęĺň m = 2^{2p+3}(2^t − 1) + 2^{p+1} ďń£ ďőśšăšőůŋő ąőńĳÿőčő p. Őůěćĺďŋő, ůšő m ∈ U_t − U_{t−1}. Ďőśšăšőůŋő ďőłăğăšĳ, ůšő |m − n| > 2^p ďń£ ń¿ąőčő n ∈ U_t − {m}. Ŕşśšĳ m = 11 . . . 10 . . . 010 . . . 0 | ğăŕĺśĳ ůĺśńă m ć ďćőĺůŋőľ śĺśšěňě śůĺśńěŋĺ£ (cŋăůăńă ĺďşš t − 1 ěďĺŋĺű, ğăšěň p + 1 ŋşńĳ, ğăšěň őďŋă ěďĺŋĺűă ĺ śŋőćă p + 1 ŋşńĳ). Ěśńĺ ć U_t ěśšĳ ůĺśńő n, őšńĺůă¿źěěś£ őš m ňěŋěě ůěň ŋă 2^p, šő ŕěřćżě t − 1 řăğř£ďőć n ĺ m śőćŕăďă¿š. Śńěďőćăšěńĳŋő, n ĺňěěš t − 1 ĺńĺ t ěďĺŋĺű ć ďćőĺůŋőľ ğăŕĺśĺ. Ć ŕěřćőň śńşůăě n = (2^t − 1)2^{2p+3} ĺ m − n > 2^p. Ćő ćšőřőň śńşůăě t-£ ěďĺŋĺűă ůĺśńă n śšőĺš ć őďŋőň ĺğ řăğř£ďőć ś ŋőňěřăňĺ t, t + 1, . . . , t + p ĺńĺ t + p + 2, . . . , t + 2p + 2. İšő őğŋăůăěš, n − m > 2^p ĺńĺ m − n > 2^p. Ŕřěďŕőńőęĺć ŕřőšĺćŋőě, ňż ŕřĺÿńĺ ł ŕřőšĺćőřěůĺ¿.

Řěÿěŋĺ£ ğăďăů 8.d, 8.f ŋăň ŋěĺğćěśšŋż.

Őšćěš ł ğăďăůě 8.e. Ĺśŕőńĳğş£ šőš ťăłš, ůšő łăęďőě ŋăšşřăńĳŋőě ůĺśńő ŕřěďśšăćĺňő ć ćĺďě śşňňż ŋě ąőńěě ůěň ůěšżřěţ łćăďřăšőć, ńěčłő ŕőłăğăšĳ, ůšő ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ {n^2} ŋě £ćń£ěšś£ ŋĺ řěďłőľ, ŋĺ řăğřěęěŋŋőľ.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 9 ăŋăńőčĺůŋő ğăďăůě 12.b.

Ğăďăůă 10. Ŕřő šěőřěňş Ńĺşćĺńń£ ňőęŋő ŕřőůĺšăšĳ, ŋăŕřĺňěř, ć [KR01].

Řěÿěŋĺě ğăďăů 5 ĺ 12.b (ďőłăğăšěńĳśšćő šřăŋśűěŋďěŋšŋőśšĺ ůĺśńă Ňăńěřă) ś ĺśŕőńĳğőćăŋĺěň ğăďăů 11 ĺ 12.a. Ŕřěďŕőńőęĺň, ŋăŕřőšĺć, ůšő f(μ) = 0 ďń£ ŋěłőšőřőčő ňŋőčőůńěŋă f śšěŕěŋĺ t ś űěńżňĺ łő¡ťťĺűĺěŋšăňĺ ĺ ŕőńőęĺšěńĳŋżň śšăřÿĺň ůńěŋőň. Šőčďă ŕő ğăďăůě 11.b ďń£ ń¿ąőčő m ∈ U_t

0 = f(μ) = X n∈U_t, n<m d_n2^{−n} + d_m2^{−m} + R, čďě R = P_{n∈Ut, n>m} c_n2^{−n}. Şňŋőęĺň őąě ůăśšĺ ¡šőčő řăćěŋśšćă ŋă 2^s = 2^{m<} ĺ ćőğĳňěň ďřőąŋş¿ ůăśšĳ. Ŕő őŕřěďěńěŋĺ¿ ůĺśńă s, ďń£ n ∈ U_t, n < m ĺňěěň n ≤ s, ğŋăůĺš 2^sc_n2^{−n} ∈ Z. Ŕő¡šőňş ŕěřćă£ śşňňă őąřăšĺšś£ ć ŋőńĳ, ĺ őśšăŋěšś£ 0 = {2^s(d_m2^{−m} + R)}. Ďń£ ŕőńşůěŋĺ£ ŕřőšĺćőřěůĺ£ ďőśšăšőůŋő ćżąřăšĳ m, ůšőąż 2^s · |R| < 2^{s−m} ≤ |d_m| · 2^{s−m} < 1/2. Ŕőśłőńĳłş |d_m| ≥ 1, šő 2^{s−m} ≤ |d_m| · 2^{s−m} Ŕő ğăďăůăň 11.d ĺ 12.a |d_m| · 2^{s−m} < D · 2^{−A} < 1/2 ďń£ ďőśšăšőůŋő ąőńĳÿőčő A. Ŕő őŕřěďěńěŋĺ¿ ůĺśńă S = m_>, śşňňş R ňőęŋő ńĺÿĳ şćěńĺůĺšĳ, ğăňěŋĺć łăęďőě d_n ŋă D, ă őąńăśšĳ śşňňĺřőćăŋĺ£ ŋă n ≥ S. Ğŋăůĺš, |R| < D X n∈U_t, n>m 2^{−n} < D ∞X_{n=S 2−n = D · 21−S.} Ŕő ğăďăůě 12.a |R| < D · 2^{1−S} < D · 2^{1−A−m} < 2^{−m} ďń£ ďőśšăšőůŋő ąőńĳÿőčő A. Ŕőńşůěŋŋőě ŕřőšĺćőřěůĺě ďőłăğżćăěš šřăŋśűěŋďěŋšŋőśšĳ ůĺśńă Ňăńěřă.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 11.a. Ďń£ t = 1: c_n = 1. Ŕşśšĳ ďń£ t = q ĺňěěň μ^q = P_{n∈Uq} c^q_n2^{−n}. Ďőłăęěň, ůšő ¡šő ćěřŋő ĺ ŕřĺ t = q + 1: μ^{q+1} = μμ^q = ( ∞X_{k=0 2−2}k_{)(} X_{n∈Uq cqn2−n) =} X_{n∈Uq ,0≤k<∞ cqn2−(2}k_{+n).} Šăł łăł n ∈ U_q,šő (2^k + n) ∈ U_{q+1}.

Řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 11.b Ŕő ğăďăůě 11.a

f(μ) = a_0 + a_1 X n∈U1 c^1_n2^{−n} + a_2 X n∈U2 c^2_n2^{−n} + · · · + a_t X n∈U_t c^t_n2^{−n} Ŕřőśşňňĺřşěň ćśě śńăčăěňżě, ďń£ łőšőřżţ n ∈ U_1:X

n∈U1 2^{−n}(a_1c^1_n + a_2c^2_n + · · · + a_tc^t_n).

Ŕřőśşňňĺřşěň ćśě śńăčăěňżě, ďń£ łőšőřżţ n ∈ U_2 − U_1:X

n∈U2−U1 2^{−n}(a_2c^2_n + a_3c^3_n + · · · + a_tc^t_n).

Ŕřőśşňňĺřşěň ćśě śńăčăěňżě, ďń£ łőšőřżţ n ∈ U_t − U_{t−1}X

n∈U_t−U_t�1 2^{−n}a_tc^t_n. Šőčďă f(μ) = f(0) + X n∈U_t d_n2^{−n}. Ğďěśĳ d^1_n = a_1c^1_n + a_2c^2_n + · · · + a_tc^t_n, d^2_n = a_2c^2_n + a_3c^3_n + · · · + a_tc^t, . . . .

Řěÿěŋĺ£ ğăďăů 13.a, 13.b, 14.b, 14.c ăŋăńőčĺůŋż 12.b.

Ŕő ŕőćőďş ğăďăů 14.a, 14.d, 14.e śňőšřĺšě şśńőćĺ£ ĺ řěÿěŋĺ£ ğăďăů 8 ĺ 9.