
6 ª« ±±� ¤ ·  1. � § ¯¨±¨ ?1 ? 2 ? 4 ? 8 ? 16 ? 32 ? 64 = 27¢¬¥±²® § ª®¢ À?Á ¯®±² ¢¼²¥ § ª¨ À+Á ¨«¨ À�Á ² ª, ·²®¡»° ¢¥±²¢® c² «® ¢¥°»¬. [5 ¡ ««®¢ ]�¥¸¥¨¥. � ª¨ ¬®¦® ° ±±² ¢¨²¼ ±«¥¤³¾¹¨¬ ®¡° §®¬:+1� 2 + 4 + 8� 16� 32 + 64 = 27:� ©²¨ ² ª®¥ ° ±¯®«®¦¥¨¥ § ª®¢ «¥£ª®, ¥±«¨ ° ±±² ¢«¿²¼§ ª¨ ±¯° ¢   «¥¢®.�²¢¥²: +1� 2 + 4 + 8� 16� 32 + 64 = 27:� ¬¥· ¨¥. �®¯°®¡³©²¥ ± ¬¨ ¤®ª § ²¼, ·²® ) «¾¡®¥ ·¨±«®, ¯®«³· ¾¹¥¥±¿ ² ª¨¬ ±¯®±®¡®¬, ¥·�¥²®;¡) ¨§ ½²®© § ¯¨±¨ ¬®¦® ¯®«³·¨²¼ «¾¡®¥ ¥·�¥²®¥ ·¨±«®¬¥¦¤³ ·¨±« ¬¨ �128 ¨ 128, ¯°¨·�¥¬ ¥¤¨±²¢¥»¬ ±¯®±®¡®¬.� ¤ ·  2. � ª¢ ¤° ²¥ 7 � 7 ª«¥²®ª § ª° ±¼²¥ ¥ª®²®-°»¥ ª«¥²ª¨ ² ª, ·²®¡» ¢ ª ¦¤®© ±²°®ª¥ ¨ ¢ ª ¦¤®¬ ±²®«¡¶¥®ª § «®±¼ °®¢® ¯® 3 § ª° ¸¥»µ ª«¥²ª¨. [4 ¡ ««  ]�¥¸¥¨¥.
�  °¨±³ª µ ¯°¨¢¥¤¥» ¯°¨¬¥°» ² ª®© § ª° ±ª¨.�  «¥¢®¬ °¨±³ª¥ § ª° ¸¨¢ «¨ ª«¥²ª¨, ª ª   ¸ µ¬ ²®©¤®±ª¥, ª°®¬¥ ·¥²»°�¥µ ª«¥²®ª   ¤¨ £® «¨.�  ¯° ¢®¬ | ª«¥²ª¨ § ª° ¸¨¢ «¨ À«¥±¥ª®©Á,  ·¨ ¿ ±«¥¢®£® ¨¦¥£® ³£« .� ¬¥· ¨¥. �¯®±®¡, ¯°¨¢®¤¿¹¨© ª ¯° ¢®¬³ °¨±³ª³, ¯®¬®-£ ¥² ¯°¨ °¥¸¥¨¨ ¬®£¨µ ¯®¤®¡»µ § ¤ ·.1



� ¤ ·  3. �¨´° ª®¤®¢®£® § ¬ª  ¿¢«¿¥²±¿ ¤¢³§ ·»¬·¨±«®¬. �³° ²¨® § ¡»« ª®¤, ® ¯®¬¨², ·²® ±³¬¬  ¶¨´° ½²®£®·¨±« , ±«®¦¥ ¿ ± ¨µ ¯°®¨§¢¥¤¥¨¥¬, ° ¢  ± ¬®¬³ ·¨±«³. � -¯¨¸¨²¥ ¢±¥ ¢®§¬®¦»¥ ¢ °¨ ²» ª®¤ , ·²®¡» �³° ²¨® ±¬®£¡»±²°¥¥ ®²ª°»²¼ § ¬®ª. [6 ¡ ««®¢ ]�¥¸¥¨¥. �³±²¼ ¯¥°¢ ¿ ¶¨´°  ª®¤  x,   ¢²®° ¿ y. �®£¤ ± ¬® ·¨±«® § ¯¨±»¢ ¥²±¿ ª ª 10x+y,   ³±«®¢¨¥ § ¤ ·¨ ¬®¦®§ ¯¨± ²¼ ³° ¢¥¨¥¬ (x+y)+x�y = 10x+y. �«¥¤®¢ ²¥«¼®,x � y = 9x.� ª ª ª ª®¤ | ¤¢³§ ·®¥ ·¨±«®, ²® x 6= 0,   § ·¨²,y = 9. �°¨ ½²®¬ x ¬®¦® ¢§¿²¼ «¾¡»¬, ª°®¬¥ 0. �°®¢¥°¼²¥!�²¢¥²: 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99.� ¤ ·  4. � ·¥°ª¨²¥ ¢±¥ 13 ²®·¥ª(ª ª   °¨±³ª¥) ¯¿²¼¾®²°¥§ª ¬¨, ¥ ®²°»¢ ¿ª ° ¤ ¸  ®² ¡³¬ £¨ ¨¥ ¯°®¢®¤¿ ¨ª ª³¾ «¨-¨¾ ¤¢ ¦¤». [8 ¡ ««®¢ ] �� � �� � � � �� � ���¥¸¥¨¥. �°¨¬¥° ¯°¨¢¥¤¥   °¨±³ª¥:
2



� ¤ ·  5. � ®¤®© ¨§ ¢¥°¸¨ ª³-¡  ABCDEFGH ±¨¤¨² § ¿¶, ®®µ®²¨ª ¬ ® ¥ ¢¨¤¥. �°¨ ®µ®²¨-ª  ±²°¥«¿¾² § «¯®¬, ¯°¨ ½²®¬ ®¨¬®£³² À¯®° §¨²¼Á «¾¡»¥ ²°¨ ¢¥°¸¨-» ª³¡ . �±«¨ ®¨ ¥ ¯®¯ ¤ ¾² ¢§ ©¶ , ²® ¤® ±«¥¤³¾¹¥£® § «¯  § -¿¶ ¯¥°¥¡¥£ ¥² ¢ ®¤³ ¨§ ²°¥µ ±®±¥¤-¨µ (¯® °¥¡°³) ¢¥°¸¨ ª³¡ . �ª ¦¨-²¥, ª ª ±²°¥«¿²¼ ®µ®²¨ª ¬, ·²®¡»®¡¿§ ²¥«¼® ¯®¯ ±²¼ ¢ § ©¶  §  ·¥²»-°¥ § «¯ . [10 ¡ ««®¢ ] H GFE D CBA(� °¥¸¥¨¨ ¤®±² ²®·®  ¯¨± ²¼ ·¥²»°¥ ²°®©ª¨ ¢¥°¸¨, ¢ª®²®°»¥ ±²°¥«¿¾² ®µ®²¨ª¨.)�¥¸¥¨¥. �®ª° ±¨¬ ¢¥°¸¨»A,C, F ¨H ¢ ·�¥°»© ¶¢¥²,  ®±² «¼»¥ ¢¥°¸¨»| ¢ ¡¥«»©. � ¬¥²¨¬, ·²® «¾¡»¥ ¤¢¥ ±®±¥¤-¨¥ ¢¥°¸¨» ¡³¤³² ¯®ª° ¸¥» ¢ ° §»¥ ¶¢¥² . � ·¨², ¯®±«¥ª ¦¤®£® § «¯  § ¿¶ ¯¥°¥¡¥£ ¥² ¢ ¢¥°¸¨³ ¤°³£®£® ¶¢¥² .�¤¥« ¥¬ ¯¥°¢»© § «¯ ¯® ¢¥°¸¨ ¬ C, F ¨ H .�±«¨ § ¿¶  µ®¤¨«±¿ ¢ ·�¥°®© ¢¥°¸¨¥, ²® «¨¡® ®µ®²¨-ª¨ ±° §³ ¯®¯ «¨ ¢ ¥£®, «¨¡® § ¿¶  µ®¤¨«±¿ ¢ ¢¥°¸¨¥ A. �¯®±«¥¤¥¬ ±«³· ¥ ¯®±«¥ § «¯  § ¿¶ ¯¥°¥¡¥¦¨² ¢ ®¤³ ¨§ ²°¥µ±®±¥¤¨µ ¢¥°¸¨, ¨ § «¯ (BDE) ®¡¿§ ²¥«¼® ¤®±²¨£¥² ¶¥«¨.�±«¨ § ¿¶  µ®¤¨«±¿ ¢ ¡¥«®© ¢¥°¸¨¥, ²® ¯®±«¥ ¤¢³µ ¢»-±²°¥«®¢ ® ±®¢  ®ª ¦¥²±¿ ¢ ¡¥«®© ¢¥°¸¨¥. � ±±³¦¤ ¿   «®-£¨·® ¯°¥¤»¤³¹¥¬³ ±«³· ¾, ³¡¥¦¤ ¥¬±¿, ·²® § «¯» (DEG),  ¯®²®¬ (ACF ) ®¡¿§ ²¥«¼® ¯®° §¿² § ©¶ .�²¢¥²: ®µ®²¨ª¨ ®¡¿§ ²¥«¼® ¯®¯ ¤³² ¢ § ©¶ , ±¤¥« ¢ ±«¥-¤³¾¹¨¥ § «¯»: (CFH), (BDE), (DEG), (ACF ). (�®°¿¤®ª§ «¯®¢ ¢ ¦¥!) 3



7 ª« ±±� ¤ ·  1. � ª¢ ¤° ²¥ 7 � 7 ª«¥²®ª § ª° ±¼²¥ ¥ª®²®-°»¥ ª«¥²ª¨ ² ª, ·²®¡» ¢ ª ¦¤®© ±²°®ª¥ ¨ ¢ ª ¦¤®¬ ±²®«¡¶¥®ª § «®±¼ °®¢® ¯® 3 § ª° ¸¥»µ ª«¥²ª¨. [3 ¡ ««  ]�¬®²°¨²¥ °¥¸¥¨¥ § ¤ ·¨ Â 2 ¢ ¢ °¨ ²¥ 6 ª« ±± .� ¤ ·  2. � °«±®  ¯¨± « ¤°®¡¼ 1097 . � «»¸ ¬®¦¥²:1) ¯°¨¡ ¢«¿²¼ «¾¡®¥  ²³° «¼®¥ ·¨±«® ª ·¨±«¨²¥«¾ ¨ § -¬¥ ²¥«¾ ®¤®¢°¥¬¥®,2) ³¬®¦ ²¼ ·¨±«¨²¥«¼ ¨ § ¬¥ ²¥«¼   ®¤® ¨ ²® ¦¥  -²³° «¼®¥ ·¨±«®.�¬®¦¥² «¨ � «»¸ ± ¯®¬®¹¼¾ ½²¨µ ¤¥©±²¢¨© ¯®«³·¨²¼¤°®¡¼, ) ° ¢³¾ 12? [2 ¡ ««  ] ¡) ° ¢³¾ 1? [4 ¡ ««  ]�¥¸¥¨¥. ) � , ¤®±² ²®·® ¯°¨¡ ¢¨²¼ ª ·¨±«¨²¥«¾ ¨ § ¬¥ ²¥«¾¯® 77. (� ½²®¬³ ·¨±«³ ¯°¨¢®¤¨² ³° ¢¥¨¥ 2(10+x) = 97+x.)¡) �¥². �¥©±²¢¨²¥«¼®, ¤°®¡¼ ° ¢  ¥¤¨¨¶¥, ¥±«¨ ¥¥ ·¨-±«¨²¥«¼ ¨ § ¬¥ ²¥«¼ ° ¢». � � «»¸ ¨ª ª ¥ ±¬®¦¥² ¨§¥° ¢»µ ·¨±¥« ±¤¥« ²¼ ° ¢»¥.� ¤ ·  3. �  ¯°¿¬®³£®«¼»©²°¥³£®«¼¨ª. �°¨«®¦¨²¥ ª ¥¬³ª ª®©-¨¡³¤¼ ²°¥³£®«¼¨ª (½²¨ ²°¥-³£®«¼¨ª¨ ¤®«¦» ¨¬¥²¼ ®¡¹³¾±²®°®³, ® ¥ ¤®«¦» ¯¥°¥ª°»-¢ ²¼±¿ ¤ ¦¥ · ±²¨·®) ² ª, ·²®¡»¯®«³·¨«±¿ ²°¥³£®«¼¨ª ± ¤¢³¬¿° ¢»¬¨ ±²®°® ¬¨.�ª ¦¨²¥ ( °¨±³©²¥!) ¥±ª®«¼ª® ° §«¨·»µ °¥¸¥¨©.� ¦¤®¥ ®¢®¥ °¥¸¥¨¥ | [1 ¡ «« ].4



�¥¸¥¨¥.
12345 6 7 AB C

�  °¨±³ª¥ ¶¨´° ¬¨ ®²¬¥·¥» ¢¥°¸¨» ±¥¬¨ ¯°¨«®¦¥-»µ ²°¥³£®«¼¨ª®¢.� ©¤¨²¥ ± ¬¨, ª ª¨¥ ±²®°®» ¯®«³· ¾²±¿ ° ¢»¬¨.� ¤ ·  4. �®¦¥² «¨ ¯°®¨§¢¥¤¥¨¥ ¤¢³µ ¯®±«¥¤®¢ ²¥«¼-»µ  ²³° «¼»µ ·¨±¥« ° ¢¿²¼±¿ ¯°®¨§¢¥¤¥¨¾ ¤¢³µ ¯®±«¥-¤®¢ ²¥«¼»µ ·�¥²»µ ·¨±¥«? [8 ¡ ««®¢ ].�²¢¥²: �¥², ¥ ¬®¦¥².�¥¸¥¨¥. �®ª ¦¥¬ ¬¥²®¤®¬ ®² ¯°®²¨¢®£®.�°¥¤¯®«®¦¨¬, ·²®  ©¤³²±¿ ¤¢   ²³° «¼»µ ·¨±«  k ¨ n² ª¨¥, ·²® n(n+1) = 2k(2k+2). �²¬¥²¨¬ ·¨±«  2k ¨ 2k+2  ·¨±«®¢®© ®±¨ ¨ ° ±±¬®²°¨¬ ¤¢  ±«³· ¿: n 6 2k ¨ n > 2k.�±«¨ n 6 2k, ²® n+ 1 < 2k + 2, ¯®½²®¬³n(n + 1) < 2k(2k + 2). �°®²¨¢®°¥·¨¥.5



�±«¨ n > 2k, ²® n+ 1 > 2k + 2, ¯®½²®¬³n(n + 1) > 2k(2k + 2). �°®²¨¢®°¥·¨¥.� ¤ ·  5. � ¢¥°¸¨ µ ª³-¡  ABCDEFGH ° ±±² ¢«¥» ²³° «¼»¥ ·¨±«  ² ª, ·²® ·¨±« ¢ ±®±¥¤¨µ (¯® °¥¡°³) ¢¥°¸¨ µ®²«¨· ¾²±¿ ¥ ¡®«¥¥ ·¥¬   ¥¤¨¨¶³.�®ª ¦¨²¥, ·²® ®¡¿§ ²¥«¼®  ©¤³²±¿¤¢¥ ¤¨ ¬¥²° «¼® ¯°®²¨¢®¯®«®¦»¥¢¥°¸¨», ·¨±«  ¢ ª®²®°»µ ®²«¨· -¾²±¿ ¥ ¡®«¥¥ ·¥¬   ¥¤¨¨¶³. [10¡ ««®¢ ] H GFE D CBA(� °» ¤¨ ¬¥²° «¼® ¯°®²¨¢®¯®«®¦»µ ¢¥°¸¨ ª³¡ :A ¨G,B ¨ H , C ¨ E, D ¨ F .)�¥¸¥¨¥. �¡®§ ·¨¬ ·¨±« , ±²®¿¹¨¥ ¢ ¢¥°¸¨ µ ª³¡ , ±®-®²¢¥²±²¢³¾¹¨¬¨ ¬ «¥¼ª¨¬¨ « ²¨±ª¨¬¨ ¡³ª¢ ¬¨: a, b, c, d,e, f , g ¨ h.� ±±¬®²°¨¬  ¨¬¥¼¸¥¥ ¨§ ½²¨µ ·¨±¥«. �¥§ ®£° ¨·¥¨¿®¡¹®±²¨ ¬» ¬®¦¥¬ ±·¨² ²¼, ·²® ½²® ·¨±«® a (®®  µ®¤¨²-±¿ ¢ ¢¥°¸¨¥ A). �®£¤  ·¨±«  ¢ ±®±¥¤¨µ ± A ¢¥°¸¨ µ (½²®¢¥°¸¨» B, D ¨ E) ¬®£³² ¯°¨¨¬ ²¼ ²®«¼ª® § ·¥¨¿ a ¨«¨a+1 (² ª ª ª a� 1 < a). � ·¨², ª ª¨¥-¨¡³¤¼ ¤¢  ¨§ ·¨±¥«b, d ¨ e ° ¢».�³±²¼ ° ¢»¥ ·¨±«  ±²®¿² ¢ ¢¥°¸¨ µ B ¨ E (®±² «¼»¥±«³· ¨ ° ±±¬ ²°¨¢ ¾²±¿   «®£¨·®). � ½²®¬ ±«³· ¥ ®²¢¥²®¬¡³¤³² ¤¨ ¬¥²° «¼® ¯°®²¨¢®¯®«®¦»¥ ¢¥°¸¨»E ¨ C: e = b,  ·¨±«  c ¨ b ®²«¨· ¾²±¿ ¥ ¡®«¥¥, ·¥¬   1, ¯®½²®¬³ ·¨±«  e¨ c ®²«¨· ¾²±¿ ¥ ¡®«¥¥, ·¥¬   1.�¢²®°» § ¤ ·:6 ª« ±±: �.�.�¨²¿£¨ (1{3), �.�.�«¥¯¶» (3), �.�.�¯¨¢ ª (5).7 ª« ±±: �.�.�¨²¿£¨ (1), �.�.�«¥¯¶» (2), �.�¥¼ (3),�.�.�°®¨§¢®«®¢ (4), �.�.� «¼¯¥°¨ (5)�®±² ¢«¥¨¥ ¢ °¨ ² : �.�.�¹¥ª®, �.�.�®¢ «¼¤¦¨,�.�.�«¨ª®¢,�.�¥¼, �.�.�°®«¼¤, �.�.� ª³«¾ª, �.�.�¯¨¢ ª, �.�.�¨²¿£¨.6


