
Îáúåäèíåííàÿ ìåæâóçîâñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ 2021 ãîäà
Çàî÷íûé òóð (25.12.2020�25.01.2021)

Çàäà÷à 1. Ïî ïðàâèëàì äîðîæíîãî äâèæåíèÿ (ïóíêò 26.2) âîäèòåëü àâòîáóñà
� íå ìîæåò ðàáîòàòü áîëüøå 9 ÷àñîâ â äåíü; îí ìîæåò óâåëè÷èòü ýòî ÷èñëî äî 10 ÷àñîâ
â äåíü, íî íå ÷àùå ÷åì äâà ðàçà çà 7 ïîñëåäîâàòåëüíûõ äíåé;
� íå ìîæåò ðàáîòàòü áîëüøå 56 ÷àñîâ çà 7 ïîñëåäîâàòåëüíûõ äíåé;
� íå ìîæåò ðàáîòàòü áîëüøå 90 ÷àñîâ çà 14 ïîñëåäîâàòåëüíûõ äíåé.
Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî ÷àñîâ ìîæåò ïðîðàáîòàòü âîäèòåëü àâòîáóñà çà 2020-é ãîä?

Çàäà÷à 2. Ôóíêöèÿ f(x) = ax+ b, ãäå a è b � öåëûå ÷èñëà, òàêîâà, ÷òî äëÿ êàæäîãî
íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n ÷èñëà f(3n+1), f(3n) + 1 è 3f(n) + 1 � òðè ïîñëåäîâàòåëüíûõ
öåëûõ ÷èñëà â íåêîòîðîì ïîðÿäêå. Êàêèå çíà÷åíèÿ ìîæåò ïðèíèìàòü ÷èñëî f(2020)?
Â îòâåòå ïåðå÷èñëèòå âñå âîçìîæíûå âàðèàíòû ÷åðåç òî÷êó ñ çàïÿòîé (áåç ïðîáåëîâ)
â ïîðÿäêå âîçðàñòàíèÿ. Íàïðèìåð, −1; 0; 1.

Çàäà÷à 3. Íà ÷åìïèîíàòå ïî âîëåéáîëó ïîñëå x èãð ó êîìàíäû ¾ÎÌÌÎ¿ áûëî n
ïðîöåíòîâ ïîáåä, à ïîñëå x + 1 èãðû � n + 1 ïðîöåíò ïîáåä (x è n � íàòóðàëüíûå
÷èñëà). Ïðè êàêîì íàèìåíüøåì x òàêîå ìîãëî ñëó÷èòüñÿ?

Çàäà÷à 4. Â òðåóãîëüíèêå ABC ñòîðîíû AB, BC è CA ðàâíû 3, 4 è 5 ñîîòâåòñòâåííî.
Íà ñòîðîíàõ AB, BC, CA íàøëèñü ïàðû òî÷åê C1 è C2, A1 è A2, B1 è B2 ñîîòâåòñòâåí-
íî, à âíóòðè òðåóãîëüíèêà ABC � òî÷êà P òàêèå, ÷òî òðåóãîëüíèêè PA1A2, PB1B2

è PC1C2 � ðàâíûå è ðàâíîñòîðîííèå. Íàéäèòå ïëîùàäü âûïóêëîãî øåñòèóãîëüíèêà
ñ âåðøèíàìè â òî÷êàõ A1, A2, B1, B2, C1, C2. Åñëè íåîáõîäèìî, îêðóãëèòå îòâåò ñ
òî÷íîñòüþ äî 0,01.

Çàäà÷à 5. Ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè ìîæíî âû÷åðêíóòü 23 áóêâû èç ïîñëåäîâàòåëüíîñòè
ÎÌÎÌÎ. . .ÌÎ (âñåãî 27 áóêâ) òàê, ÷òîáû îñòàëèñü ÷åòûðå áóêâû Î, Ì, Ì, Î, èäóùèå
èìåííî â òàêîì ïîðÿäêå?

Çàäà÷à 6. Ðåøèòå óðàâíåíèå x[x[x[x[x]]]] = 122. Åñëè íåîáõîäèìî, îêðóãëèòå îòâåò ñ
òî÷íîñòüþ äî 0,01. Íàïîìíèì, ÷òî ÷åðåç [x] îáîçíà÷àåòñÿ íàèáîëüøåå öåëîå ÷èñëî,
íå ïðåâîñõîäÿùåå x.

Ïîäðîáíóþ èíôîðìàöèþ îá Îëèìïèàäå ñì. íà ñòðàíèöå http://olimpiada.ru/ommo


