1.1. Ĺğćěśšŋő, ůšő ůĺśńő a £ćń£ěšś£ łőřŋěň şřăćŋěŋĺ£ x^3 + 7x − 9 = 0.

Ŋăľďĺšě ğŋăůěŋĺě ćżřăęěŋĺ£

2a^3 + 3a 11a − 18^.

Őšćěš: −1.

Ěśńĺ a | łőřěŋĳ şřăćŋěŋĺ£ x^3 + 7x − 9 = 0, šő a^3 = 9 − 7a, śńěďőćăšěńĳŋő,

2a^3 + 3a 11a − 18^{= 2(9 − 7} a) + 3a 11a − 18^{= 18 − 11} a 11a − 18^{= −1}:

1.2. Ňőčşš ńĺ ďńĺŋż śšőřőŋ a, b ĺ c ŕř£ňőşčőńĳŋőčő šřěşčőńĳŋĺłă şďőćńěšćőř£šĳ śőőšŋőÿěŋĺ¿ a^2 + b^2 = 5c^2?

Őšćěš: ňőčşš. Ŋăŕřĺňěř, a =^√3, b =^√2, c = 1. Ć ŕř£ňőşčőńĳŋőň šřěşčőńĳŋĺłě ś łăšěšăňĺ c = 1 ĺ b =^√2

čĺŕőšěŋşğă a = √ 3. 1.3. Śłőńĳłő ďěś£šĺğŋăůŋżţ ůĺśěń ňőęŋő śőśšăćĺšĳ šăł, ůšőąż ń¿ążě ďćě śőśěďŋĺě űĺťřż őšńĺůăńĺśĳ ŋă ěďĺŋĺűş, ěśńĺ ć ĺţ ďěś£šĺůŋőľ ğăŕĺśĺ ňőęŋő ĺśŕőńĳğőćăšĳ šőńĳłő űĺťřż 1, 2 ĺ 3?

Őšćěš: 64 ůĺśńă.

Řěÿěŋĺě. Ř£ďőň łăł ś űĺťřőľ 1, šăł ĺ ś űĺťřőľ 3 ňőęěš śšő£šĳ šőńĳłő űĺťřă 2, ŕő¡šőňş ć ń¿ąőň ĺğ řăśśňăšřĺ-

ćăěňżţ ďěś£šĺğŋăůŋżţ ůĺśěń łăęďă£ ćšőřă£ űĺťřă | ďćőľłă. Ŋă łăęďőě ĺğ őśšăćÿĺţś£ ŕ£šĺ ňěśš ňőęŋő ŕőśšăćĺšĳ ńĺąő ěďĺŋĺűş, ńĺąő šřőľłş. Łőńĺůěśšćő śŕőśőąőć ¡šő śďěńăšĳ řăćŋő 2^5 = 32. Łřőňě šőčő, ňż ňőęěň ćżąřăšĳ, ąşďşš ńĺ ďćőľłĺ śšő£šĳ ŋă ů-ěšŋżţ ĺńĺ ŋă ŋěů-ěšŋżţ ňěśšăţ. Ŕő¡šőňş ŕőńşůěŋŋőě łőńĺůěśšćő śŕőśőąőć ŋşęŋő şďćőĺšĳ.

2.1. Ŕřĺ łăłĺţ ŋăšşřăńĳŋżţ ğŋăůěŋĺ£ţ n ćżřăęěŋĺě n^2 + (n − 1)^2 + n^2(n − 1)^2 £ćń£ěšś£ ŕőńŋżň łćăďřăšőň?

Őšćěš: ŕřĺ ćśěţ. Řěÿěŋĺě.

n^2 + (n − 1)^2 + n^2(n − 1)^2 = n^2 + n^2 − 2n + 1 + n^4 − 2n^3 + n^2 = n^4 + n^2 + 1 − 2n^3 + 2n^2 − 2n = (n^2 − n + 1)^2

Ćőğňőęŋż šăłęě ďřşčĺě śŕőśőąż. Ŋăŕřĺňěř,

n^2 + (n − 1)^2 + n^2(n − 1)^2 =

= n^2−2n(n − 1) + (n − 1)^2+2n(n − 1) + n^2(n − 1)^2 = = (n − (n − 1))^2 + 2n(n − 1) + n^2(n − 1)^2 =

= 1 + 2n(n − 1) + n^2(n − 1)^2 = (1 + n(n − 1))^2 = (n^2 − n + 1)^2:

2.2. Őďĺŋ ĺğ şčńőć šřăŕěűĺĺ řăćěŋ 60^ffi. Ŋăľďĺšě őšŋőÿěŋĺě ě-ě őśŋőćăŋĺľ, ěśńĺ ĺğćěśšŋő, ůšő ć ¡šş šřăŕěűĺ¿ ňőęŋő ćŕĺśăšĳ őłřşęŋőśšĳ ĺ őłőńő ¡šőľ šřăŕěűĺĺ ňőęŋő őŕĺśăšĳ őłřşęŋőśšĳ.

Őšćěš: 1: 3.

Řěÿěŋĺě. 1) Šăł łăł šřăŕěűĺ£ ABCD | ćŕĺśăŋŋă£, šő őŋă řăćŋőąőłă£, šő ěśšĳ AB = CD.

2) Šăł łăł šřăŕěűĺ£ ABCD | őŕĺśăŋŋă£, šő AB + CD = BC + AD. Śńěďőćăšěńĳŋő, AB =

AD + BC_{2 . Ŕşśšĳ} AD_= a_, BC_= b_{. Ŕřőćěďěň ćżśőšż} BH_ĺ CM_{(śň. řĺś.).} AH_= DM_= a − b_{2 .}

Šăł łăł^6 BAH = 60^ffi,^6 ABH = 30^ffi, śńěďőćăšěńĳŋő, AB = 2AH. Ŕőńşůĺň, ůšő a

+ b_{2 =} a_− b_{, ă}

¡šő řăćŋőśĺńĳŋő šőňş, ůšő a = 3b.

2.3. Śřăćŋĺšě ůĺśńă A ĺ B, ŋě ĺśŕőńĳğş£ łăńĳłşń£šőř:

A = 1 · 2 · 3 · ::: · 19 · 20 ĺ B = 1 + 2 + 3 + · · · + 999 999 + 1 000 000. Őšćěš: A ąőńĳÿě B. Řěÿěŋĺě.

B < 1 000 000 · 1 000 000 = 10^{12} < 2 · 5 · 10 · 11 · 12 · ::: · 19 · 20 < 1 · 2 · 3 · ::: · 19 · 20 = A:

3.1. Řěÿĺšě şřăćŋěŋĺě 15(x + 1) = |x − 1| + |x − 2| + |x − 3| + |x − 4| + |x − 5|.

Őšćěš: x = 0.

Řěÿěŋĺě. Ůĺśńă 1, 2, 3, 4, 5 řăğąĺćă¿š ůĺśńőćş¿ ŕř£ňş¿ ŋă 6 ŕřőňěęşšłőć. Ŕěřćżľ śŕőśőą.

Ěśńĺ x ∈ [5; +∞), šő 15x + 15 = 5x − 15; x = −3 ∉ [5; +∞);

ěśńĺ x ∈ [4; 5), šő 15x + 15 = 3x − 5; x = −20=3 ∉ [4; 5];

ěśńĺ x ∈ [3; 4), šő 15x + 15 = x + 3; x = −12=14 ∉ [3; 4];

ěśńĺ x ∈ [2; 3), šő 15x + 15 = −x + 9; x = −3=8 ∉ [2; 3];

ěśńĺ x ∈ [1; 2), šő 15x + 15 = −3x + 13; x = −1=9 ∉ [1; 2];

ěśńĺ x ∈ (−∞; 1], šő 15x + 15 = −5x + 15; x = 0 ∈ (−∞; 1]:

Ćšőřőľ śŕőśőą. Ťşŋłűĺ£ y = |x − 1| + |x − 2| + |x − 3| + |x − 4| + |x − 5| − 15x − 15 şążćăěš, šăł łăł ŋă łăęďőň ĺğ

ÿěśšĺ ŕřőňěęşšłőć ŕřĺ řăśłřżšĺĺ ňőďşńěľ ťşŋłűĺ£ ĺňěěš ćĺď y = k_ix + b_i, ŕřĺůěň ćśě k_i < 0. Ŋă łăęďőň ŕřőňěęşšłě ťşŋłűĺ£ şążćăěš. Čřăťĺł ťşŋłűĺĺ ŕřěďśšăćń£ěš śőąőľ ńőňăŋş¿. Ďń£ šőčő, ůšőąż ńőňăŋă£ ŕěřěśěłăńă őśĳ x ţőš£ ąż ďćăęďż, ŋěőąţőďĺňő, ůšőąż ţőš£ ąż ŋă őďŋőň ŕřőňěęşšłě ńőňăŋă£ \ÿńă ććěřţ" (ťşŋłűĺ£ ŋă ¡šőň ŕřőňěęşšłě ďőńęŋă ćőğřăśšăšĳ). Ŕřőšĺćőřěůĺě.

3.2. Ć šřěşčőńĳŋĺłě ĂĆŚ:^6 A >^6 B >^6 C. Ł łăłőľ ĺğ śšőřőŋ šřěşčőńĳŋĺłă ąńĺęě ćśěčő řăśŕőńőęěŋ űěŋšř őłřşęŋőśšĺ, őŕĺśăŋŋőľ őłőńő ¡šőčő šřěşčőńĳŋĺłă?

Őšćěš: űěŋšř řăśŕőńőęěŋ ąńĺęě ł śšőřőŋě BC.

Řěÿěŋĺě. 1) Ŕşśšĳ O | űěŋšř őŕĺśăŋŋőľ őłřşęŋőśšĺ (śň. řĺś.). Śőěďĺŋĺň šőůłş O ś ćěřÿĺ-

ŋăňĺ šřěşčőńĳŋĺłă ĺ őŕşśšĺň ŕěřŕěŋďĺłşń£řż ŋă śšőřőŋż: OH_1 ⊥ CB, OH_2 ⊥ AB, OH_3 ⊥ AC. Šőčďă H_1, H_2 ĺ H_3 | śěřěďĺŋż śšőřőŋ šřěşčőńĳŋĺłă.

2) Šăł łăł^6 A >^6 B >^6 C, šő CB > AC > AB; śńěďőćăšěńĳŋő CH_1 > AH_3 > BH_2. Šăł łăł ć ŕř£ňőşčőńĳŋżţ šřěşčőńĳŋĺłăţ OCH_1, OBH_2 ĺ OAH_3 čĺŕőšěŋşğż řăćŋż, šő OH_1 < OH_3 < OH_2.

Ďăŋŋőě řěÿěŋĺě ŋě ğăćĺśĺš őš šőčő, řăśŕőńőęěŋ ńĺ űěŋšř őŕĺśăŋŋőľ őłřşęŋőśšĺ ćŋşšřĺ ĺńĺ ćŋě šřěşčőńĳŋĺłă, šő ěśšĳ ŋě ğăćĺśĺš őš ćĺďă šřěşčőńĳŋĺłă.

3.3. Ğă őďŋş őŕěřăűĺ¿ řăğřěÿăěšś£ řăğřěğăšĳ ňŋőčőşčőńĳŋĺł ŋă ďćě ůăśšĺ ŕő ń¿ąőňş őšřěğłş, ŕěřěćěřŋşšĳ őďŋş ĺğ ůăśšěľ ĺ śłńěĺšĳ ¡šĺ ůăśšĺ ŕő šőňş ęě őšřěğłş. Ňőęŋő ńĺ ğă ŋěśłőńĳłő šăłĺţ őŕěřăűĺľ ĺğ ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă 5 × 20 ŕőńşůĺšĳ łćăďřăš 10 × 10?

Őšćěš: ňőęŋő.

Řěÿěŋĺě. Śšőřőŋă łăęďőčő łćăďřăšĺłă ŋă řĺśşŋłě řăćŋă 5. Šőŋłĺě ńĺŋĺĺ ŕőłăğżćă¿š, ŕő łăłĺň őšřěğłăň ťĺčşřş

řăğřěğă¿š, ă ęĺřŋżě | ńĺŋĺĺ śłńěľłĺ. Ŋă łăęďőň śńěďş¿źěň řĺśşŋłě ĺğőąřăęěŋă ťĺčşřă, ŕőńşůă¿źă£ś£ ŕőśńě śłńěľłĺ.

4.1. Řěÿĺšě śĺśšěňş şřăćŋěŋĺľ:

æ_{x + y + z = 3;}

x^2+y^2+z^2 = 3: Őšćěš: (1,1,1).

Řěÿěŋĺě. Ŕěřćżľ śŕőśőą. Ĺğ ŕěřćőčő şřăćŋěŋĺ£ z = 3 − x − y. Ŕőďśšăćĺć ¡šő ćő ćšőřőě şřăćŋěŋĺě, ŕőńşůĺň

x^2 + y^2 + 9 + x^2 + y^2 − 6x − 6y + 2xy = 3:

Ďăŋŋőě şřăćŋěŋĺě ňőęŋő řăśśňăšřĺćăšĳ łăł łćăďřăšŋőě őšŋőśĺšěńĳŋő x:

x^2 + (y − 3)x + (y^2 − 3y + 3) = 0:

Šőčďă ěčő ďĺśłřĺňĺŋăŋš D = (y − 3)^2 − 4(y^2 − 3y + 3) = −3y^2 + 6y − 3 = −3(y − 1)^2 6 0. Śńěďőćăšěńĳŋő, şřăćŋěŋĺě ĺňěěš řěÿěŋĺě šőńĳłő ěśńĺ D = 0, šő ěśšĳ y = 1. Ŕőńşůěŋŋőě łćăďřăšŋőě şřăćŋěŋĺě ŕřĺňěš ćĺď x^2 − 2x + 1 = 0, ğŋăůĺš x = 1. ĺğ ŕěřćőčő şřăćŋěŋĺ£ śĺśšěňż ŕőńşůĺň, ůšő ĺ z = 1.

Ćšőřőľ śŕőśőą. Ćőğćěďěň ŕěřćőě şřăćŋěŋĺě śĺśšěňż ć łćăďřăš:

æ_{(x + y + z)2 = 9;}

x^2 + y^2 + z^2 = 3:

Řăśłřőěň śłőąłĺ: æ

x^2 + y^2 + z^2 + 2xy + 2yz + 2xz = 9;

x^2 + y^2 + z^2 = 3:

Ćżůšěň ĺğ ŕěřćőčő şřăćŋěŋĺ£ ćšőřőě, ĺ ďőňŋőęĺň ćšőřőě şřăćŋěŋĺě ŋă 2:

æ_{2xy + 2yz + 2xz = 6;}

2x^2 + 2y^2 + 2z^2 = 6:

Ŕřĺřăćŋ£ěň ŕőńşůěŋŋżě ćżřăęěŋĺ£:

2x^2 + 2y^2 + 2z^2 = 2xy + 2yz + 2xz:

Ŕěřěŋěś£ ćśě ůńěŋż ć ńěćş¿ ůăśšĳ, ćżďěńĺň ŕőńŋżě łćăďřăšż:

(x − y)^2 + (y − z)^2 + (z − x)^2 = 0:

Őšś¿ďă x = y = z. Ĺğ ŕěřćőčő şřăćŋěŋĺ£ ŕőńşůĺň, ůšő x = y = z = 1. Ŋăľďěŋŋőě řěÿěŋĺě şďőćńěšćőř£ěš ĺ ćšőřőňş şřăćŋěŋĺ¿ śĺśšěňż.

4.2. A ĺ B | ťĺłśĺřőćăŋŋżě šőůłĺ ŋă ŕńőśłőśšĺ. Şłăęĺšě Ŋăľďĺšě čěőňěšřĺůěśłőě ňěśšő šőůěł M ¡šőľ ŕńőśłőśšĺ, ďń£ łőšőřżţ ćżŕőńŋ£ěšś£ şśńőćĺě:^6 ABM | ŋăĺąőńĳÿĺľ ĺğ şčńőć šřěşčőńĳŋĺłă ABM.

Őšćěš: śň. řĺśşŋőł.

Řěÿěŋĺě. I. Ŕşśšĳ M | šőůłă ŕńőśłőśšĺ, şďőćńěšćőř£¿źă£ şśńőćĺ¿.

1) Šăł łăł^6 ABM | ŋăĺąőńĳÿĺľ ć △ABM, šő AM | ŋăĺąőńĳÿă£ śšőřőŋă, šő ěśšĳ AM > AB ĺ AM > BM.

2) Šăł łăł AM > AB, šő M | ćŋě łřşčă (A; AB).

3) Šăł łăł AM > BM, šő šőůłĺ M ĺ B ńěęăš ć őďŋőľ ŕőńşŕńőśłőśšĺ őšŋőśĺšěńĳŋő śěřěďĺŋŋőčő ŕěřŕěŋďĺłşń£řă ł őšřěğłş AB.

4) Šăł łăł AMB | šřěşčőńĳŋĺł, šő M ŋě ńěęĺš ŋă ŕř£ňőľ AB. II. Ŕşśšĳ M ŕřĺŋăďńěęĺš ğăÿšřĺţőćăŋŋőľ őąńăśšĺ. 1) Šăł łăł M ŋě ńěęĺš ŋă ŕř£ňőľ AB, šő AMB | šřěşčőńĳŋĺł. 2) Šăł łăł M ćŋě łřşčă (A; AB), šő AM > AB.

3) Šăł łăł M, B | ć őďŋőľ ŕőńşŕńőśłőśšĺ őšŋőśĺšěńĳŋő śěřěďĺŋŋőčő ŕěřŕěŋďĺłşń£řă ł őšřěğłş AB, šő AM > BM. Ĺšăł, ć △AMB śšőřőŋă AM | ŋăĺąőńĳÿă£, śńěďőćăšěńĳŋő,^6 ABM | ŋăĺąőńĳÿĺľ.

4.3. Ŋă śšőńě ŕőśšăćńěŋż ć őďĺŋ ř£ď N śšăłăŋőć, ŕěřěć-ěřŋşšżě ććěřţ ďŋőň. Řăğřěÿăěšś£ őďŋőćřěňěŋŋő ŕěřěćőřăůĺćăšĳ ďćă śšăłăŋă, śšő£źĺě ůěřěğ őďĺŋ. Ŕřĺ łăłĺţ ğŋăůěŋĺ£ţ N ňőęŋő ďőąĺšĳś£ šőčő, ůšőąż ćśě śšăłăŋż śšő£ńĺ ďŋőň ćŋĺğ?

Őšćěš: ŕřĺ N, łřăšŋżţ 4.

Řěÿěŋĺě. Śšăłăŋż, śšő£źĺě ŋă ŋěůěšŋżţ ňěśšăţ, ŕőłřăśĺň ć łřăśŋżľ űćěš, ă őśšăńĳŋżě | ć ąěńżľ. Łăęďă£ őŕě-

řăűĺ£ ŕőğćőń£ěš ŕěřěćěřŋşšĳ ďćă śšăłăŋă őďŋőčő űćěšă. Ŕő¡šőňş ů-ěšŋőśšĳ łőńĺůěśšćă śšăłăŋőć őďŋőčő űćěšă, śšő£źĺţ ćŋĺğ ďŋőň, ŋě ĺğňěŋ£ěšś£. Ćŋăůăńě ďŋőň ćŋĺğ ŋě śšőĺš ŋĺ őďŋőčő śšăłăŋă, ğŋăůĺš, ďń£ šőčő ůšőąż ćśě śšăłăŋż őłăğăńĺśĳ ŕěřěćěřŋşšżňĺ, ŋěőąţőďĺňő, ůšőąż śšăłăŋőć łăęďőčő űćěšă ążńő ůěšŋőě łőńĺůěśšćő, šő ěśšĳ N ďőńęŋő ďěńĺšĳś£ ŋă 4. Ěśńĺ N ďěńĺšś£ ŋă 4, šő ćśě śšăłăŋż ňőęŋő ŕěřěćěřŋşšĳ: řăğďěńĺň ř£ď śšăłăŋőć ŋă čřşŕŕż ŕő 4, ĺ ć łăęďőľ čřşŕŕě ŕěřěćěřŋěň śŋăůăńă ďćă ąěńżţ, ă ğăšěň ďćă łřăśŋżţ śšăłăŋă.

5.1. Ŕřĺ łăłĺţ ğŋăůěŋĺ£ ŕăřăňěšřă a řăğŋőśšĳ łőřŋěľ łćăďřăšŋőčő şřăćŋěŋĺ£ x^2 − 6x + 12 + a^2 − 4a = 0 ŕřĺŋĺňăěš ŋăĺąőńĳÿěě ğŋăůěŋĺě.

Őšćěš: 2.

Řěÿěŋĺě. Ŕěřćżľ śŕőśőą. Ĺśţőďŋőě şřăćŋěŋĺě řăćŋőśĺńĳŋő şřăćŋěŋĺ¿ (x − 3)^2 + (a − 2)^2 = 1. Čřăťĺłőň ¡šőčő

şřăćŋěŋĺ£ ć śĺśšěňě łőőřďĺŋăš (x;a) £ćń£ěšś£ őłřşęŋőśšĳ ś űěŋšřőň ć šőůłě (3; 2) ĺ řăďĺşśőň 1 (śň. řĺś.). Řăśśňőšřĺň ŕřőĺğćőńĳŋş¿ ŕř£ňş¿, ŕăřăńńěńĳŋş¿ őśĺ x ĺ ŕěřěśěłă¿źş¿ őłřşęŋőśšĳ ć ďćşţ šőůłăţ. Ăąśűĺśśż ¡šĺţ šőůěł x_1 ĺ x_2 £ćń£¿šś£ łőřŋ£ňĺ şřăćŋěŋĺ£, ă řăğŋőśšĳ x_2 − x_1 řăćŋă ďńĺŋě ţőřďż őłřşęŋőśšĺ. İšă řăğŋőśšĳ ąşďěš ŋăĺąőńĳÿěľ, ć śńşůăě, ěśńĺ ţőřďă £ćń£ěšś£ ďĺăňěšřőň, šő ěśšĳ ŕřĺ a = 2.

Ćšőřőľ śŕőśőą. Ďăŋŋőě şřăćŋěŋĺě ĺňěěš ďćă řăğńĺůŋżţ łőřŋ£, ěśńĺ

D=4 = 9 − 12 − a^2 + 4a = −a^2 + 4a − 3 > 0:

Řăğŋőśšĳ x_2 − x_1 = 3 + pD=4 − (3 − pD=4) =

√D ŕřĺŋĺňăěš ŋăĺąőńĳÿěě ğŋăůěŋĺě ŕřĺ ŋăĺąőńĳÿěň ğŋăůěŋĺĺ ďĺśłřĺňĺ-

ŋăŋšă. Řăśśňőšřĺň łćăďřăšŋżľ šřěţůńěŋ

D = −a^2 + 4a − 3 = −(a − 2)^2 + 1:

Őŋ ŕřĺŋĺňăěš ŋăĺąőńĳÿěě ğŋăůěŋĺě ŕřĺ a = 2, ĺ ¡šő ğŋăůěŋĺě ŕőńőęĺšěńĳŋő.

5.2. Ćěřÿĺŋż ŕăřăńńěńőčřăňňă ABCD £ćń£¿šś£ űěŋšřăňĺ ŋěŕěřěśěłă¿źĺţś£ őłřşęŋőśšěľ, řăďĺşśż łőšőřżţ řăćŋż śőőšćěšśšćěŋŋő 5, 6, 8 ĺ 7 (śň. řĺś.). Ł őłřşęŋőśš£ň ś űěŋšřăňĺ ć ŕřőšĺćőńěęăźĺňĺţ ćěřÿĺŋăţ ŕřőćěďěŋż őąźĺě ćŋěÿŋĺě łăśăšěńĳŋżě, łőšőřżě őąřăğş¿š ŋőćżľ ůěšżř-ěţşčőńĳŋĺł. Ďőłăęĺšě, ůšő ć ŋěčő ňőęŋő ćŕĺśăšĳ őłřşęŋőśšĳ ĺ ŋăľďĺšě ě-ě řăďĺşś.

Őšćěš: r = 6; 5.

Řěÿěŋĺě. 1) Řăśśňőšřĺň šőůłş O ŕěřěśěůěŋĺ£ ďĺăčőŋăńěľ ŕăřăńńěńőčřăňňă ABCD. Ŕşśšĳ B1 ĺ D1 | šőůłĺ łăśăŋĺ£ (śň. řĺś.). Šőčďă BB1D1D | ŕř£-

ňőşčőńĳŋă£ šřăŕěűĺ£. Ŕěřŕěŋďĺłşń£ř ON ł őšřěğłş B_1D_1 £ćń£ěšś£ ěě śřěďŋěľ ńĺŋĺěľ. Śńěďőćăšěńĳŋő, ON = BB^1

+ DD1 2 = 6 + 7 2 = 6; 5. Ŕěřŕěŋďĺłşń£ř OP ,

őŕşźěŋŋżľ ŋă ďřşčş¿ łăśăšěńĳŋş¿ ł šőľ ęě ŕăřě őłřşęŋőśšěľ, řăćěŋ ON.

2) Ăŋăńőčĺůŋő, ŕěřŕěŋďĺłşń£řż OK ĺ OM, őŕşźěŋŋżě ŋă ďćě ďřşčĺě łăśăšěńĳŋżě, řăćŋż

6 + 7 2 = 6; 5.

Šăłĺň őąřăğőň, šőůłă O řăćŋőşďăńěŋă őš ćśěţ łăśăšěńĳŋżţ, śńěďőćăšěńĳŋő, őŋă £ćń£ěšś£ űěŋšřőň őłřşęŋőśšĺ, řăďĺşś łőšőřőľ řăćěŋ 6; 5.

5.3. Ŋăľďĺšě śřěďŋěě ăřĺťňěšĺůěśłőě ćśěţ ŕ£šĺğŋăůŋżţ ůĺśěń-ŕăńĺŋďřőňőć (ůĺśěń, łőšőřżě śŕřăćă ŋăńěćő ĺ śńěćă ŋăŕřăćő ůĺšă¿šś£ őďĺŋăłőćő, ŋăŕřĺňěř, 12421).

Őšćěš: 55000.

Řěÿěŋĺě. Ąşďěň őšďěńĳŋő śůĺšăšĳ śşňňż ěďĺŋĺű, ďěś£šłőć, śőšěŋ ĺ š. ď., ćśšřěůă¿źĺţś£ ć ¡šĺţ ŕăńĺŋďřőňăţ.

Ń¿ąőľ ŕăńĺŋďřőň ĺňěěš ćĺď abcba. Ďń£ łăęďőľ űĺťřż ć řăğř£ďě śőšěŋ śşźěśšćşěš 90 = 9 · 10 ćăřĺăŋšőć ćżąőřă a ĺ b

(a ≠ 0). Ŕő¡šőňş őąźěě łőńĺůěśšćő ŕăńĺŋďřőňőć řăćŋő 9 · 10 · 10 = 900.

Śşňňă ćśěţ śőšěŋ ć ŕăńĺŋďřőňăţ řăćŋă

(0 + 100 + 200 + ::: + 800 + 900) · 90 = (1 + 2 + ::: + 8 + 9) · 100 · 90 = 45 · 90 · 100:

Ăŋăńőčĺůŋő, śşňňă ćśěţ šżś£ů ĺ ďěś£šłőć řăćŋă

(0 + 1010 + 2020 + ::: + 8080 + 9090) · 90 = (1 + 2 + ::: + 8 + 9) · 1010 · 90 = 45 · 90 · 1010;

śşňňă ćśěţ ďěś£šłőć šżś£ů ĺ ěďĺŋĺű řăćŋă

(10001 + 20002 + 30003 + ::: + 80008 + 90009) · 100 = (1 + 2 + 3 + ::: + 8 + 9) · 10001 · 100 = 45 · 100 · 10001:

Šăłĺň őąřăğőň śřěďŋěě ăřĺťňěšĺůěśłőě ćśěţ ůĺśěń-ŕăńĺŋďřőňőć řăćŋő

45 · 90 · 100 + 45 · 90 · 1010 + 45 · 100 · 10001 900 = 45 · (9000 + 90 900 + 1 000 100) 900 = 1 100 000 20 = 55 000: