XXVI Šşřŋĺř ĺň. Ň. Ć. Ńőňőŋőśőćă 28 śěŋš£ąř£ 2003 čőďă

Łőŋłşřś ŕő ňăšěňăšĺůěśłĺň ĺčřăň Łőŋłşřś ŕő ňăšěňăšĺůěśłĺň ĺčřăň ŕřőćőďĺšś£ ďń£ ÿłőńĳŋĺłőć ŋě śšăřÿě 8 łńăśśă. Ďń£ řěÿěŋĺ£ śőćěšşěň ćżąĺřăšĳ ĺčřż, łőšőřżě ćăň ĺŋšěřěśŋěě ĺ ŕőŋ£šŋěě.

1. ÀŚşňňă űĺťřÁ Ďăŋő ňŋőčőğŋăůŋőě ůĺśńő, ŋăŕřĺňěř 999. Ćżůĺśń£ěšś£ ěčő śşňňă űĺťř (ć ďăŋŋőň śńşůăě 27) ĺ ŋăůĺŋăěšś£ ĺčřă. Ŕěřćżľ ĺčřőł ŋăğżćăěš ń¿ąőě ůĺśńő őš 27 ďő 999 (27 ŋăğżćăšĳ ňőęŋő, ă 999 | ŋěš). Ş ¡šőčő ůĺśńă śůĺšă¿š śşňňş űĺťř, ğăšěň ćšőřőľ ĺčřőł ŋăğżćăěš ń¿ąőě ůĺśńő, ňěŋĳÿěě ŋăğćăŋŋőčő ĺ ŋě ňěŋĳÿěě ěčő śşňňż űĺťř, ĺ šăł ďăńěě. Šőš, łšő ŋě ňőęěš ţőďĺšĳ, ŕřőĺčřżćăěš. Łšő ŕőąěďĺš ŕřĺ ŕřăćĺńĳŋőľ ĺčřě? Łăł ğăćĺśĺš ţőď ĺčřż őš ŕěřćőŋăůăńĳŋőčő ůĺśńă?

2. ÀŔőśńěďŋ££ łőŋťěšăÁ Ć łőřőąłě ńěęăš łőŋťěšż, łőšőřżţ

ă) 57 ą) 50 ć) 1000 č) N > 1 Ĺčřă¿š ďćőě, ţőď£š ŕő őůěřěďĺ. Ğă őďĺŋ ţőď łăęďżľ ňőęěš ćğ£šĳ śěąě ń¿ąőě ůĺśńő łőŋťěš, śőąń¿ďă£ ďćă ŕřăćĺńă: ŕřăćĺńő ćěęńĺćőśšĺ | ŋěńĳğ£ ąřăšĳ łőŋťěš ąőńĳÿě, ůěň šőńĳłő ůšő ćğ£ń ŕřőšĺćŋĺł, ĺ ŕřăćĺńő ůěśšŋőśšĺ | ŕěřćżň ţőďőň ŋěńĳğ£ ąřăšĳ śřăğş ćśě łőŋťěšż. Ŕőąěďĺćÿĺň śůĺšăěšś£ ćğ£ćÿĺľ ŕőśńěďŋ¿¿ łőŋťěšş. Łšő ćżĺčřăěš ŕřĺ ŕřăćĺńĳŋőľ ĺčřě?

3. ÀŁřăśĺň ŕőńőśłşÁ Ďăŋă ŕőńőśłă 1 � n ĺ ğăŕěůăšăŋŋżě š¿ąĺłĺ ś łřăśłăňĺ. Ďćă ĺčřőłă ŕő őůěřěďĺ łřăś£š ŕő őďŋőľ ŋěğăłřăÿěŋŋőľ łńěšłě ŕőńőśłĺ ć ń¿ąőľ űćěš, řăśŕěůăšżćă£, ěśńĺ ŕőęěńă¿š, š¿ąĺł ś ŋőćőľ łřăśłőľ (š¿ąĺłőć ňŋőčő). Šřěąşěšś£, ůšőąż śőśěďŋĺě łńěšłĺ ążńĺ őłřăÿěŋż ć řăğŋżě űćěšă. Łőčďă ćś£ ŕőńőśłă őłřăśĺšś£, őŕřěďěń£ěšś£ ŕřőĺčřăćÿĺľ | ĺň śšăŋěš šőš, łšő ŕőśńěďŋĺň řăśŕěůăšżćăń š¿ąĺł. Łšő ŕőąěďĺš ŕřĺ

ă) n = 15? ą) n = 20? ć) n = 10?

Ďń£ łăłĺţ ěź-ě ŕěřćőŋăůăńĳŋżţ (śřăćŋĺšěńĳŋő ąőńĳÿ«ĺţ) ďńĺŋ ŕőńőśłĺ Ćż śňőęěšě şłăğăšĳ ňěšőď ąěśŕřőĺčřżÿŋőľ ĺčřż ďń£ łăłőčő-šő ĺğ ĺčřőłőć?

4. ÀŁřăśĺň ÿĺřőłş¿ ŕőńőśłşÁ Ŕřăćĺńă šě ęě, ůšő ĺ ć ŕřěďżďşźěľ ĺčřě, šőńĳłő šěŕěřĳ ďăŋă ŕőńőśłă řăğňěřőň 4 � n. Śőśěďŋĺňĺ śůĺšă¿šś£ łńěšłĺ ś őąźěľ śšőřőŋőľ. Łšő ŕőąěďĺš ŕřĺ ŕřăćĺńĳŋőľ ĺčřě? Ŕřĺďşňăľšě (ěśńĺ śňőęěšě) śšřăšěčĺ¿ ĺčřż łăłőčőšő ĺğ ĺčřőłőć ŋă ŕőńőśłě ĺŋőľ ÿĺřĺŋż (ŋě 1 ĺ ŋě 4).

5. ÀŁşśőůěł ÿőłőńăďłĺÁ Ěśšĳ ÿőłőńăďłă, řăğďěń-ěŋŋă£ ąőřőğďłăňĺ ŋă łćăďřăšŋżě ďőńĳłĺ. Ĺčřă¿š ďćőě. Ŕěřćżň ţőďőň ŋşęŋő śńőňăšĳ ÿőłőńăďłş ćďőńĳ ąőřőğďłĺ ŋă ďćě ůăśšĺ. Ďăńěě śőŕěřŋĺł ńőňăěš őďŋş ĺğ ŕőńşůĺćÿĺţś£ ůăśšěľ, ŕőšőň őďŋş ĺğ ůăśšěľ śŋőćă ńőňăěš ŕěřćżľ ĺ šăł ďăńěě. Šőš, łšő őšńőňĺš łşśőůěł ć őďŋş ďőńĳłş, ŕőąěďĺšěńĳ. Łšő ćżĺčřăěš ŕřĺ ŕřăćĺńĳŋőľ ĺčřě? Řăśśňőšřĺšě śńşůăĺ šăłĺţ řăğňěřőć ÿőłőńăďłĺ:

ă) 3 � 7 ďőńěł; ą) 5 � 12 ďőńěł; ć) 7 � 7 ďőńěł;

Ďń£ łăłĺţ ěź-ě ŕěřćőŋăůăńĳŋżţ (śřăćŋĺšěńĳŋő ąőńĳÿ«ĺţ) řăğňěřőć ÿőłőńăďłĺ Ćż śňőęěšě şłăğăšĳ ňěšőď ąěśŕřőĺčřżÿŋőľ ĺčřż ďń£ őďŋőčő ĺğ ĺčřőłőć?

6. ÀŁřěśšĺłĺ-ŋőńĺłĺ ŋă ŋőćżľ ńăďÁ Ŋă ŕőńě 5 � 5 ĺčřă¿š ďćőě. Łăęďżľ śšăćĺš śćőĺň ţőďőň ć ń¿ąş¿ łńěšłş łřěśšĺł ĺńĺ ŋőńĺł. Šőš, łőňş şďăńőśĳ ŕőśšăćĺšĳ šřĺ ń¿ążţ ğŋăłă ć ř£ď (ŕő čőřĺğőŋšăńĺ, ćěřšĺłăńĺ ĺńĺ ďĺăčőŋăńĺ), ŕőąěďĺšěńĳ. Ěśńĺ ¡šő ŋĺłőňş ŋě şďăńőśĳ, ă śćőąőďŋżě ŕőń£ łőŋůĺńĺśĳ | ŋĺůĳ£. Łšő ĺğ ĺčřőłőć ňőęěš čăřăŋšĺřőćăŋŋő ŕőąěďĺšĳ ĺ łăł ěňş śńěďşěš ďń£ ¡šőčő ĺčřăšĳ?

Ŋě ğăąşďĳšě ŕőďŕĺśăšĳ śćő¿ řăąőšş (şłăğăšĳ ŋőňěř řěčĺśšřăűĺőŋŋőľ łăřšőůłĺ, ťăňĺńĺ¿, ĺň£, ÿłőńş, łńăśś) ĺ śďăšĳ ě-ě. Śďăćăšĳ ńĺśšőł ś şśńőćĺ£ňĺ ŋě ŋşęŋő. Ğăłřżšĺě Šşřŋĺřă, ćřşůěŋĺě čřăňőš ĺ ŕřĺğőć śőśšőĺšś£ ć ćőśłřěśěŋĳě 23 ŋő£ąř£ 2003 č. ć Ŕěřćőň čşňăŋĺšăřŋőň łőřŕşśě ŇČŞ ŋă Ćőřőąĳ-ěćżţ čőřăţ. Řěğşńĳšăšż śćőěčő ćżśšşŕńěŋĺ£ ĺ ďőŕőńŋĺšěńĳŋş¿ ĺŋťőřňăűĺ¿ ćż ŕőńşůĺšě ŕő ŕőůšě. Şśńőćĺ£ ğăďăů, řěğşńĳšăšż şůăśšŋĺłőć (ŕőśńě 15 ŋő£ąř£) ĺ řěÿěŋĺ£ ąşďşš őŕşąńĺłőćăŋż ć Internet ŕő ăďřěśş http://www.mccme.ru/olympiads/turlom/2003/ Šěńěťőŋ ďń£ śŕřăćőł 241{12{37.