ôÒÅÔØÑ ŒÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é. æ. ûÁÒÙÇÉÎÁ ðÑÔÁÑ ÕÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ Ç. íÏÓËŒÁ, 1 ÁÐÒÅÌÑ 2007 ÇÏÄÁ

8 { 9 ËÌÁÓÓ

1. äÁÎÁ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÁÑ ÐÏÌÏÓËÁ ÒÁÚÍÅÒÏÍ 12×1. ïËÌÅÊÔÅ ÜÔÏÊ ÐÏÌÏÓËÏÊ Œ ÄŒÁ ÓÌÏÑ ËÕÂ Ó ÒÅÂÒÏÍ 1 (ÐÏÌÏÓËÕ ÍÏÖÎÏ ÓÇÉÂÁÔØ, ÎÏ ÎÅÌØÚÑ ÎÁÄÒÅÚÁÔØ).

2. äÁÎ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. îÁ ÐÒÏÄÏÌÖÎÉÑÈ ËÁÔÅÔÏŒ AB É AC ÚÁ ŒÅÒÛÉÎÙ B É C ÏÔÌÏÖÉÌÉ ÒÁŒÎÙÅ ÏÔÒÅÚËÉ BK É CL. E É F | ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÏÔÒÅÚËÁ KL É ÐÒÑÍÙÈ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÈ KC É ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ B É A ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ EF = F L.

3. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ ABCD, ÅÓÌÉ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔ- ÍÅÞÅÎÙ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ: ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÅÇÏ ŒÙÓÏÔ BH É BP É ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ AD.

4. ðÕÓÔØ I | ÃÅÎÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË áœó. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÏÐÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ BIC, ÐÅÒÅ- ÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÙÅ áœ É áó Œ ÔÏÞËÁÈ å É F ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ EF ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ Œ ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉË áœó.

8 { 9 ËÌÁÓÓ

5. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË áœó. ôÏÞËÉ á_1, œ_1 É ó_1 ÓÉÍÍÅÔÒÉÞ- ÎÙ ÅÇÏ ŒÅÒÛÉÎÁÍ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ. ó_2 | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ áœ_1 É œá_1, ÔÏÞËÉ á_2 É œ_2 ÏÐÒÅÄÅ- ÌÑÀÔÓÑ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ á_1á_2, œ_1œ_2 É ó_1ó_2 ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ.

6. œÎÕÔÒÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÚÁÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÁ ÔÏÞËÁ P . C | ÐÒÏÉÚ- ŒÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, AB | ÈÏÒÄÁ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞ- ËÕ P É ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁÑ ÏÔÒÅÚËÕ P C. ôÏÞËÉ X É Y ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÒÏÅËÃÉÑÍÉ ÔÏÞËÉ P ÎÁ ÐÒÑÍÙÅ AC É BC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÏÔÒÅÚËÉ XY ËÁÓÁÀÔÓÑ ÏÄÎÏÊ É ÔÏÊ ÖÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

ôÒÅÔØÑ ŒÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é. æ. ûÁÒÙÇÉÎÁ ðÑÔÁÑ ÕÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ Ç. íÏÓËŒÁ, 1 ÁÐÒÅÌÑ 2007 ÇÏÄÁ

10 { 11 ËÌÁÓÓ

1. ôÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÒÁÚÂÉÌÉ ÎÁ ÐÑÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ, ÅÍÕ ÐÏÄÏÂÎÙÈ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÉÓÈÏÄÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË | ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ?

2. äŒÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÁÈ P É Q. ôÏÞËÁ A ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÐÅÒŒÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÎÏ ŒÎÅ ŒÔÏÒÏÊ. ðÒÑÍÙÅ AP É AQ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ŒÔÏÒÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Œ ÔÏÞËÁÈ œ É ó ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. õËÁÖÉÔÅ ÐÏÌÏÖÅÎÉÅ ÔÏÞËÉ á, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË áœó ÉÍÅÅÔ ÎÁÉÂÏÌØÛÕÀ ÐÌÏÝÁÄØ.

3. œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÓÕÍÍÁ ÄÌÉÎ ÂÏËÏŒÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ É ÄÉÁ- ÇÏÎÁÌÉ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ÄÌÉÎ ÄÒÕÇÏÊ ÂÏËÏŒÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ É ÄÒÕÇÏÊ ÄÉÁ- ÇÏÎÁÌÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÁÐÅÃÉÑ ÒÁŒÎÏÂÏËÁÑ.

4. óÅÒÅÄÉÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÉÈ ÓÔÏÒÏÎ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏÅÄÉ- ÎÅÎÙ ÏÔÒÅÚËÁÍÉ. ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ ÐÏÐÁÒÎÏÇÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË. äÏËÁÖÉ- ÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÙÅ ÏÔÒÅÚËÉ ÒÁŒÎÙ.

10 { 11 ËÌÁÓÓ

5. œ ÏÓÎÏŒÁÎÉÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÏÊ ÐÉÒÁÍÉÄÙ SABCD ÌÅÖÉÔ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ É ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ ò , É SP ÑŒÌÑÅÔÓÑ ŒÙÓÏÔÏÊ ÐÉÒÁÍÉÄÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÅËÃÉÉ ÔÏÞËÉ ò ÎÁ ÂÏËÏŒÙÅ ÇÒÁÎÉ ÐÉÒÁÍÉÄÙ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

6. äÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ É ÔÏÞËÁ ò ŒÎÕÔÒÉ ÎÅÅ. äŒÁ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÈ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÈ ÌÕÞÁ Ó ÎÁÞÁÌÏÍ Œ ÔÏÞËÅ ò ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔØ Œ ÔÏÞËÁÈ á É œ. ôÏÞËÁ X ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÃÉÅÊ ÔÏÞËÉ ò ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ áœ, Y | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÙÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ á É œ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÒÑÍÙÅ XY ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ É ÔÕ ÖÅ ÔÏÞËÕ.