œÔÏÒÁÑ ŒÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é. æ. ûÁÒÙÇÉÎÁ þÅÔŒÅÒÔÁÑ ÕÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ Ç. íÏÓËŒÁ, 2 ÁÐÒÅÌÑ 2006 ÇÏÄÁ

8 { 9 ËÌÁÓÓ

1. äÉÁÇÏÎÁÌÉ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ÐÅÒÅÓÅËÁ- ÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Œ ÔÏÞËÅ K Ë ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABK, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁ CD.

2. ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÓÔÏÒÏÎ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØ- ÎÉËÁ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÏËÏÌÏ ÕÇÏÌËÁ ÉÚ ÐÑÔÉ ËÌÅÔÏË (ÓÍ. ÒÉÓÕÎÏË).

3. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB, BC É AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÙÂÒÁÎÙ ÔÏÞËÉ C^′, A^′ É B^′ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎ- ÎÏ ÔÁË, ÞÔÏ ÕÇÏÌ A^′C^′B^′ | ÐÒÑÍÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚÏË A^′B^′ ÄÌÉÎÎÅÅ ÄÉÁÍÅÔÒÁ ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

4. äÁÎ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÒÑÍÕÀ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ŒÅÒÛÉÎÕ B É ÄÅÌÑÝÕÀ ÅÇÏ ÎÁ ÄŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉ- ËÁ, ÒÁÄÉÕÓÙ ŒÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁŒÎÙ.

8 { 9 ËÌÁÓÓ

5. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÏ ŒÎÅÛÎÀÀ ÓÔÏÒÏÎÕ ÐÏ- ÓÔÒÏÅÎÙ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ABC_1, BCA_1, CAB_1. îÁ ÏÔ- ÒÅÚËÅ A_1B_1 ŒÏ ŒÎÅÛÎÀÀ ÓÔÏÒÏÎÕ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ A_1B_1C_1 ÐÏÓÔÒÏÅÎ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË A_1B_1C_2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ C | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ C_1C_2.

6. œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ÏÄÉÎ ÉÚ ÕÇÌÏŒ ÒÁŒÅÎ 60^∘. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏ- ÓÔÉ É ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÏÔÓÅËÁÅÔ ÏÔ ÎÅÇÏ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË.

œÔÏÒÁÑ ŒÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é. æ. ûÁÒÙÇÉÎÁ þÅÔŒÅÒÔÁÑ ÕÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ Ç. íÏÓËŒÁ, 2 ÁÐÒÅÌÑ 2006 ÇÏÄÁ

8 { 9 ËÌÁÓÓ

1. äÉÁÇÏÎÁÌÉ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ÐÅÒÅÓÅËÁ- ÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Œ ÔÏÞËÅ K Ë ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABK, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁ CD.

2. ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÓÔÏÒÏÎ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØ- ÎÉËÁ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÏËÏÌÏ ÕÇÏÌËÁ ÉÚ ÐÑÔÉ ËÌÅÔÏË (ÓÍ. ÒÉÓÕÎÏË).

3. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB, BC É AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÙÂÒÁÎÙ ÔÏÞËÉ C^′, A^′ É B^′ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎ- ÎÏ ÔÁË, ÞÔÏ ÕÇÏÌ A^′C^′B^′ | ÐÒÑÍÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚÏË A^′B^′ ÄÌÉÎÎÅÅ ÄÉÁÍÅÔÒÁ ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

4. äÁÎ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÒÑÍÕÀ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ŒÅÒÛÉÎÕ B É ÄÅÌÑÝÕÀ ÅÇÏ ÎÁ ÄŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉ- ËÁ, ÒÁÄÉÕÓÙ ŒÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁŒÎÙ.

8 { 9 ËÌÁÓÓ

5. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÏ ŒÎÅÛÎÀÀ ÓÔÏÒÏÎÕ ÐÏ- ÓÔÒÏÅÎÙ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ABC_1, BCA_1, CAB_1. îÁ ÏÔ- ÒÅÚËÅ A_1B_1 ŒÏ ŒÎÅÛÎÀÀ ÓÔÏÒÏÎÕ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ A_1B_1C_1 ÐÏÓÔÒÏÅÎ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË A_1B_1C_2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ C | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ C_1C_2.

6. œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ÏÄÉÎ ÉÚ ÕÇÌÏŒ ÒÁŒÅÎ 60^∘. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏ- ÓÔÉ É ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÏÔÓÅËÁÅÔ ÏÔ ÎÅÇÏ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË.

œÔÏÒÁÑ ŒÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é. æ. ûÁÒÙÇÉÎÁ þÅÔŒÅÒÔÁÑ ÕÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ Ç. íÏÓËŒÁ, 2 ÁÐÒÅÌÑ 2006 ÇÏÄÁ

10 { 11 ËÌÁÓÓ

1. äÁÎ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÒÑÍÕÀ, ÒÁÚÂÉŒÁÀÝÕÀ ÅÇÏ ÎÁ ÄŒÁ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁŒÎÙ ÒÁÄÉ- ÕÓÙ ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ.

2. ûÅÓÔØ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ ÉÚ ÌÀÂÙÈ ÔÒÅÈ ÍÏÖÎÏ ÓÏÓÔÁ- ŒÉÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÉÚ ÜÔÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÍÏÖÎÏ ÓÏÓÔÁ- ŒÉÔØ ÔÅÔÒÁÜÄÒ?

3. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎÙ ÄŒÅ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ C_1 É C_2 Ó ÃÅÎÔÒÁÍÉ O_1 É O_2 É ÒÁÄÉÕÓÁÍÉ 2R É R ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÃÅÎÔÒÏŒ ÔÑÖÅÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÄÎÁ ŒÅÒÛÉÎÁ ÌÅÖÉÔ ÎÁ C_1, Á ÄŒÅ ÄÒÕÇÉÅ | ÎÁ C_2.

4. þÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ŒÐÉÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÃÅÎÔÒ O ËÏÔÏÒÏÊ ÌÅÖÉÔ ŒÎÕÔÒÉ ÎÅÇÏ. ëÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Œ ÔÏÞËÁÈ A É C É ÐÒÑÍÁÑ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÁÑ BD ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞËÉ O, ÐÅÒÅ- ÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ O ÄÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ.

10 { 11 ËÌÁÓÓ

5. ïÓÎÏŒÁÎÉÅÍ ÐÉÒÁÍÉÄÙ ÓÌÕÖÉÔ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÓÅÞÅÎÉÅ ÜÔÏÊ ÐÉÒÁÍÉÄÙ, ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁ- ÀÝÅÅ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ É ÑŒÌÑÀÝÅÅÓÑ ŒÐÉÓÁÎÎÙÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÏÍ?

6. äÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC É ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ P . A_1, B_1 É C_1 | ŒÔÏÒÙÅ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ AP , BP É CP Ó ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔØÀ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC; A_2, B_2 É C_2 | ÔÏÞËÉ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÅ A_1, B_1 É C_1 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÑÍÙÈ BC, CA É AB, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ A_1B_1C_1 É A_2B_2C_2 ÐÏÄÏÂÎÙ.

œÔÏÒÁÑ ŒÓÅÒÏÓÓÉÊÓËÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÉÍ. é. æ. ûÁÒÙÇÉÎÁ þÅÔŒÅÒÔÁÑ ÕÓÔÎÁÑ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁ ÐÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ Ç. íÏÓËŒÁ, 2 ÁÐÒÅÌÑ 2006 ÇÏÄÁ

10 { 11 ËÌÁÓÓ

1. äÁÎ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÒÑÍÕÀ, ÒÁÚÂÉŒÁÀÝÕÀ ÅÇÏ ÎÁ ÄŒÁ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁŒÎÙ ÒÁÄÉ- ÕÓÙ ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ.

2. ûÅÓÔØ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ ÉÚ ÌÀÂÙÈ ÔÒÅÈ ÍÏÖÎÏ ÓÏÓÔÁ- ŒÉÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÉÚ ÜÔÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÍÏÖÎÏ ÓÏÓÔÁ- ŒÉÔØ ÔÅÔÒÁÜÄÒ?

3. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎÙ ÄŒÅ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ C_1 É C_2 Ó ÃÅÎÔÒÁÍÉ O_1 É O_2 É ÒÁÄÉÕÓÁÍÉ 2R É R ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÃÅÎÔÒÏŒ ÔÑÖÅÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÄÎÁ ŒÅÒÛÉÎÁ ÌÅÖÉÔ ÎÁ C_1, Á ÄŒÅ ÄÒÕÇÉÅ | ÎÁ C_2.

4. þÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ŒÐÉÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÃÅÎÔÒ O ËÏÔÏÒÏÊ ÌÅÖÉÔ ŒÎÕÔÒÉ ÎÅÇÏ. ëÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Œ ÔÏÞËÁÈ A É C É ÐÒÑÍÁÑ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÁÑ BD ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÔÏÞËÉ O, ÐÅÒÅ- ÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ O ÄÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ.

10 { 11 ËÌÁÓÓ

5. ïÓÎÏŒÁÎÉÅÍ ÐÉÒÁÍÉÄÙ ÓÌÕÖÉÔ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÓÅÞÅÎÉÅ ÜÔÏÊ ÐÉÒÁÍÉÄÙ, ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁ- ÀÝÅÅ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ É ÑŒÌÑÀÝÅÅÓÑ ŒÐÉÓÁÎÎÙÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÏÍ?

6. äÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC É ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ P . A_1, B_1 É C_1 | ŒÔÏÒÙÅ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÙÈ AP , BP É CP Ó ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔØÀ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC; A_2, B_2 É C_2 | ÔÏÞËÉ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÅ A_1, B_1 É C_1 ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÑÍÙÈ BC, CA É AB, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ A_1B_1C_1 É A_2B_2C_2 ÐÏÄÏÂÎÙ.